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amatores s quse minimens eft, ferhpergs
juits in pabl:mm proferre lucem d{.’cre-
wis contra quam nonnullorum eff inge-
nitem, prafcrtim noftri aviqui vel mi-
nimum, quod fortaflis [fire rmmlrﬁt:s
in pracordijs abdentes premere. Jata-
gunt;quemadmodum pecuniartm aVa-
74, €5 VIx [1bt tutas divitias credentes,
quas 1pfi ol norunt : atque id ea men-
te aguntsne qua facilitas alysprovemat
ad quadam intelligenda, quanon fine
magnolabore ipfiintellexiffe dufunf.re.cl
[anewiroingennonedit literato mdtgm.
T thi nuncupatumvolo , Excellentiffi-
me Princeps, hoc qualecumque eft op#:

| fculum eadein de vsza s eodemque no-

mine s qua primum llud , quandoqui=
dem gtm://; videntur fetus, & contlf
nuo ferme edits, . Majora deberem pro
swis sn e collatis jugiter beweficy 5,pro-
que amimi benevolentia, quamtesia
ranm

tam mibi in dies facis, meamque qua-
lemcumque docErinam mirifice coms
mendas, ficuti nuper cam I lluftrifimo
D.Panlo-Matthia Doria lubentiffime
egisti de meis laboribus,atque adinvi.
t1sverba faciens 5 4 quo viro in Repu-
bliva literaria optimé merito non fine
admiratione,ac humanitate,qua decet,

fuere comimendata. At bhocsquod exhi-:

beo arrba inftar ef? majorum , qus
polliceorsDeo comatibusmeis annuete 5
quicquid enim ¢ paupere ingeniomeo.
prodiverit tibi jure merito omnes acce-
ptum referent » a4 quootinm omne in
huju|modi res sncumbendi mibi partis,
ea qua folitus eslargitate majorum
suorum munificentia amulatricii v
literatos viros\bonafque artes excolen-
das,cujufimods etiam ingenij Excellen-
tiflimum Pucem CAROLUM ONE-
RUM CABANILIUM #ncbis gnui-.
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stipra peligisis natit tuis tecum 4t itfi
dicam, mordm Comitate , ac magnant-
pitate certantemscui fere quantum T
bi debeo,ac v eliqua tua domut.1s entins
wt ¢ alif na tn minores mei [emper [t
dicfifimi, [em perque hortatores uiino
wi quiddam ederem benemereri quan:
tum pofent dere literaria cupientes.
Quamabrem [eroes shlos tws smtatores
etiam, Alque etiam oro, alque hoc titu-
lo magis ames  quod bonarum ATIINT
amore flagr ent. V ale,

Excellentize Tux

Neapxy Martii 1 704

e

Addi&iffimus Serous
BartholomzusIatiet!:

AMICE LECTOR

Pellam, quam tibitrado, noncu-
pidine gloriz adduétus, nequead
meorum detraftorum tela retun-
denda, Typis committere decrevi,
fed malui methodum tribusab hinc menfibus
de infinitarum Curvarum fe&ionibus 2 nemi-
ne ha&enus, quem fciam , excogitatam indi-
care ; prefertim,quia nunc temporis omnes
feré Geometriz amore tenentur, cuinedum,
at reliquis etiam difciplinis nofter Excellentif-
fimus Prorex , licét variis,, gravibufque nego--
tiis, tam exteris,quam totius Regni occupatus
inter horas fuccifivas operam dare non dedi-
gnatur . Tantoautem Principi, fi hecaccep-
ta fuifle cognovere,ad alia animum appellam;
& prazcipu¢ ad omnibus numeris abfolven-
dum opufculum de Zquationum conftru-
&ione. Unum fcias velim cunéta,que hic le-
guntur, toto czloabiis, quenuper inalio li-
bello edidi differre , neque illa quippiam mihi:
contuliffe ad hec invenienda: proptereade iis.
e ullum hic quidem yerbum., Vale..
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DEFINITIONES
( Fig.1. ) |

MW’O'.: I .4b aliquo puncto, A, in fublimi ad cir-
| ey cumferent_:am BHC reéta linea ducatur
> &l AB,atque inutramque partem produea-
¥ tur, & manente punéto A, convertatur
eadem AB circa circumferentiam , quo-
¥ ufque ad eum locum redeat, 2 quocee-
pit moveri; Superficiem BACFE retta linea BAE defcri-
ptam, conftantéque €X duabus fuperficiebus BAG, EAF,

ad verticem A inter f¢ aptatis, quarum utraque indefinite

angeri poteft, voco Comicam Juperficiem ; & quidem,
Primam, fi circumferentia BHC hujus it nature,, ut du-

&ta qualibet perpendieulari, vel applicata IK ad diame-
trum BC continu proportionales fint BK,IK,KC .Hzc

autem Primus Circabus vocetur.
ciem Conicam voco,fi circume

Secundam verd Superfi .
fuerit , ut quadratum BK ad

ferentia BHC hujus natur® .
IK eandem rationem habuerit, ac

quadratum applicat®
applicata IK ad KC . Hec autem curva Secundus circu=

Jus vocetar. .
Toereigus autem Superficiem Conicam voco, fi circum-
ferentia BHC hujufmodi fuerit natur , ut cubus BK ad
cubum applicatz IK eandem habuerit rationem , qu am
IX ad KC. Hec autem curva Tertins Girculus voce tur,
wartam deniqué, & ita eedem modo i_n infinitum,
voco Goricam Superficien » fi circumferentia BHG hu-
jus nature fuerit, ut quadratoquadratum BK. ad quadra-
toquadratum IK candem habuerit rationg, ac eadem ap-~
plicata 1K ad KC.Hzc verd Quartus Circulus vocet ur4
" Idem dicendum, fiita fuerit BK ad applicatarm KI, ut
quadratum K1, ad quadratum KC 3 vel ita cubus IK ad
e . A cubum




a2 Bartholomai Intiers
“cubum K C, vel qimdratoquadratom IK ad quadsatoque-
‘dratum KC, & itain infinicume - , _
Not. Vox circuli modd curvam,modd planum curva
inclufum fignificat. h

S CcC HOLTI9O M.

inmeo Aditx; verim quia pollicitus fum;nihil eo-
rum, que 3 me in lucem edita funt , in medium
allaturum, vti poterimms ad ipfarum defcriptionem me-
thodo & Carolo Renaldino tradita in fio Geometra Pro-
moto. Qudd fi cui illa Renaldini Methodus nen arriferit,
non ideo ab his, que mox tradam , animum avertere de-
bet, utpot? qu his curvis egeant;quandoquidem his po-
fitis ingens ad novas curvas detegendas campus aperi-
tur. Quin & maximi Geomeur hocidem fecerunt; Hud-
denius etenim, referente Schooteniq Mifcellancorum fe-
tione 22, Solidum fecavit, cujus genefis longs hac diffi-
cilior exiftit: mente enim iHa tantiim concipi poteft , non
autem ad praxim revocari ; quod in noftzis his curvis al-
fumptis nen accidit.

Ql—omodo he curvee defcribi poffint, demonftravi

V I ‘.‘
Perticem cujuslibet voto manens puactum A,

ITL
"Axersre6tam lineam DA , qu per punctum A, & D
centrum curve BHG, tranfit.

SCHOLID M

T curva BHC fit primus, vel platus circulus, quid fit
_centrum patet. In reliquis verd enrvis punétum in-
telligo , quod bifariam dividit diametrum BC , ad quant
owdinatim applicarwe 1K, Co-

-

. Hdpoll. Promot. 3
I 'Vy .

-+ Cysam autemvdco figaram ABC contentam fuperfi-
die plana BHCL, & curva BHCL inclyfy, & conica fu-
pecficie , quse intte verticem , & curva circumfer entiam
interjisitur . Et quidem Primum Conam voco, ficurva
BHCL fuerit primus circulus: Secandum verd Conum,fi
curva BHC fuerit fecundus circulus, Zertiam Conam , i
curva fuerit tertius circulus, Quartam denique Coxgm,
g‘u ;ta deinceps, fi eadem curva BHC faerit quartus cir-

1S -

V.
Bafin circulum iplum, cujufcumque generis fie ]
Vi,

. Conommra&'«voco,- i axes hgbent ad angulos re
&os ipfis baibus. puaen R

) VIL
Scaloxos, qui non ad re€tos angulos ipfis bafibus axeg
habent.. _ ' '
VIIL

" ( Fig-z- é' go )
. Omnis curvz linez, vel duard curvarum CAD, CBD
in uno plano exiftentium Digmetrars voco re€tam li-
neam FBAE, vel AE, que quidem duéta ¥linea curva
CAD,vel A duabus curvis CAB,CBD,omnes lineas CD,
quz in ipfa, vel in ipfis curvis duciityr cuidam linez AS,
mquidiftantes bifariam dividit.

A [/ VC":



b Bartholomui Ipticrs
{- 'X.

Perticem linex re@x terminum A, qui eft in ipfaturs
va CAD. Si duz autem curvz fuerint , Vertices puncta
A,B, quz funt in ipfis curvis, atquein ipfa diametro. -

X.

Ordinatin ad diametrum applicari dicitur npaqua;l
que xquidiftantiarup linearym CE, DE. . o

X'1.

~ ficers verd curvee finese; & duarum cirvarum reflam
lineam, que cum fit diameter curv linez , vel duarum
curvarum zquidiftantes ad reétos fecat angulos .

__In prafentiarum his tantim definitionibus contentus
¥ui , cum ob nimiam temporis anguftiam curvas, quas
modo tradam excolere , ut animus erat , ion potuetime
Culpandus tamen ipfe non fum, quippe qui emnia dice-
re non fufcepi, fcd genefim tantim curvarum, quas mox
tradam . Puto tamen ingratum non feciffe iis , quibus
Geometria cordi eft : hacfiquidem methado deteéta ad
altiora gradum facere quifque proprio marte poteit. te=
nim, ut Cartefus ait ( /24.3.Geom.) cognitis 1D materia
Mathematicarum progreflionum duobus, aut tribus prios
1ibus terminis, reliquos invenire non efy difficile.

PROPOSITIO L

o ( Fig. 4.) - . :
Etle lineg AG, AG, que a vertice A ,c:qaffl”” -
\.que [uperficiei ad puntia GG qua in [uperficie €0
nicp funt, ducuuturyinipfe [uperficic erunts

~

- Apell. Promot.’ & 1
Qggniam enim puncta A , G funt in fuper ficie conicas:
idcircd re@a ipfam defcribens [ex primadef bujus) tra-
fibit in ipfa coni defcriptione per punéta G, G ; adeoque
vel ex ipfa coni generatione, liquet, re€tam AG totam in
fiiperficie conica exiftere.Q. E. D.-
Coroll.Retx 3 vertice ad punéta, que funt in fuper-
ficle conica , bafiscircumferentiz ocourrent , fiulterius
producantur,. "

PROPOSITIO IL}

o Fiese )
I in alteiutea fhperfiésevum quarnisliber conicar ity
que [ant adverticems umantur duo puntia D , E,
& conjungantuy refta binea DE 5 arque ex vertice du-
cantur vebiz AD, AE, occarrentes ipfi circamferentic
bafis in punttis F,G, (coroll.phujus ) , i2a 4z FG, que
hac puntia conjungit perpendicularis fit ad diametyum
“BG: reia DE intra fuperficiem rota cadit: gua vero #l-
tra bac puwiia producitur £ora extra cadit.- '
Quoniam enim FHG perpendicularis eft ad diametril
BC, tota intra circulum cadet , ac proinde intrafuperfi-
-ciem conicam: ergo (2.11.yintra conicam fuperficiem eft
planum trianguli AFG, uti & DEin eodem plano fita. -
QE.D. Qupd verd produtta extra fuperficiem cadat,fa-

tis in aperteeft..

S C H O L FU X
Atius demonftrari hec propofitio poteft , cum verd

-Jad quod demonftratum fuit, fatis ad €3,que fequuntuf,
fit, haeg in medium atnblle fulficiats:

PRO-



6 Barthelvwsii dotiers
 PROPOSITIO Wi

: (F“gOS‘) ; . . -‘
S I guilibet conus plano ABE per vorticens A [ect:
D tuyfeiio triagguinm erite; - i
Nam utraque AB , AC (1.hajzs) potelt concipi , s
quam reéta linea fuperficiem conicam defcribens 3 item
3. 11.)BC eft refta,utpoté que duorum planorum coms
mun's {c&ko eft, nempe circuli fnbe&i, & plani per axem
duéti, ergo figura ABC, triangulum erit Q.E.D..

"PROPOSITIO IV,
(Fig.6) L
: S F altermira fuperficierum comicaridu per verticem
\ ?apo firarum fecetur plane DEE, equidifias tgﬁ
eivenlo B HG, per cujus periferiam ferisr limes reita
[nperficiem conicam deferibens, plawowe DF E, gwod cu-
wica fuperficie clanditar circadus erie ; ojxfdem quidens
-generis, ac ilie, qui eft bafis coni , cemtrumwero Verit

dnconi axe A0,
" Sit conus ABC fecundus , & fecetur plano ABG per
- axem, & per diametrum BC , fe&io triangulum -erit { 3.
~hujus Yitom in efhione. DFE fumatur quodlibet punétum
F; junftaque AF producatur [corol. 1 fu;ss]ufgue dum
occurrat circumferentiz bafis in punéto H.Per re€tas au-
tem AB, AH , planum ducatur ABH, fecans bafis planum
refta (3. 11.) BH , planum verd DFE reétaDF.
“Teem per re€tas AH,AC planum ducatur,fecans bafis pla-
«num(3.1r.) refba HC, planum verd DFE refta linea FE.
Quoniam itaque ( 16..11.) CBipfi DE , BH ipfi DF , &
CH ipfi FE parallela eft , ergo triangulum BHC ( 10.1le
& 4.6.) triangulo DFE fimile erit ; duétifque HL ad BCs
& Flad DE perpendicularibus , fimile erit trianﬁ}l‘um
S _ _, 5

~ulpald: Protat.

‘BLH trimgulo DIF , ac proptereaitaBL ad LH ut DI
ad1F, vel ¢ 22.6. ) ita quadratum BL ad quadratum LH,
at quadratem DI ad quadratum 1F.Eadem ratione trian-
gulimt LHC fanile erit triangulo FIE, ac propterea(4.6
ita EHad LC,ut FI ad IE.Sed(byp.)ut quadratum BL ac
LH quadratum, ita LH ad LC,ergd ut quadratum DI ad
quadratum FF , italF ad 1E, ac propterea fe€tio DFE,’
DE,Secundus eirculus erit[Def.1.h4j4s) . Eadem ratio-
ne de quolibet alio circulo idem demontftrabitur, quod
erat demonftrandum .. ,

+ Quosniam verd, it eft BO ad OC, ut DV ad VE,ideo
patgtgf fore centrum fe@tioni DEE ( Schol.def.3.hujus)

" Caroll.Ex difdcolligitur DE fore Diametrum circys
li DFE cujufcumque generis fuerit,.

PROPOSITIQ Vi

“( Fige 7y .

SI conus guicnmque plawe 'féBc per axews, & per dias
wmictrum BC fecetur yfumatur antem aliquod pas-
Eum D in faperficie coni, gnod mon fit inlatere frmagy-
2)i per axenms; & ab ipfo pantto dy>atuy retia linea DE
Paraliels cuidi reia MN goa perpendiculariter duila
[x & eiveamferentinbafis conice ad trianguli bafim, fi-
v diamerrnw BC . trignggle per axem accurret , O
alterius produtia ufque &d alteram [uperficiciconics
dartewm, bifariam a plano triangali [ ecabittir .- )
Conjungatur AD, & pretrahatur (coroll.1.bajus ) do-
hec oceurrat circymibrentiz bafis in punéto K.ex g(l:o in
eadem bafi ducatur re&ta KHL parallela ad MN, & pro-
ind etfam parallsla ad DE;nec nd KL(4yp.26,6'29: 1 23
perpendicularis erit ad BC : quoniam verd BC eft etiam
in plano trianguki per axem: ergo fi ducatur ex vertice A

ad pun&tum'H binea AH , hxc erit in plano _tgianguelrin pes
’ o T Tt axem,
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3 Bartholomai [ntsers
axem . Jam verd concipiatur ¢riangulum AKH,erit DE
in hujus trianguli planosalids enim, fi in hoc plano AKH
duceretur ex pii€to D refta quepiam paraliela bafi KH,
atque hujufmodi parallela non effet eadem,ac DE , quam
oftendimus efe parallelam KH: effent (9.11) due line
ex codem punéto emanantes parallel inter {e,quod fieri
nequit: itaque DE eftin plano AKH , & ulterius produ-
ta [29.1.]) incidet in lineam AH, que eft in plano trisn=
guli per axem.ABC. Q.E.primo loco D. _
Deinde verd producatur DE , donec occurrat faperfis
&ich conice in punéto G, & quoniam linee DEG, KHL
funt in eodem plano AKL , hinc recta AGL, -erit latus
trianguli AKL; adeoque (29.1. & 4.6.) itaKH ad HL,
ot DE ad EG; fed (ex natura curvg BKC) KH wquacut
'HL; ergo DE zquatur etiam EC Q.ED. - L

PROPOSITIO.VL

o ! ( Fig. 80 ) . A

T conus quicumque plano ABC per asiem s &' per

) dicmetrum BC [ecesur , [ecetur autem & altero

plano DFE fecante planum bafis cosice [ecundim e
&Fam lineam DE, quc fit perpendicularis , vel ad BC
bafim triangaliper axem vel ad eam, qu& in diretiun
ipfi confhituirur Jineaw KH, KH , gue in fettione '
crdinatinm applicantur in communi [eftione FG plasi
Jecantis, & trianguli per axem cadest. Asque fi 0955
[t vettus linea DE , que eft in bafi perpandiculari: erit
w4 FG diametrum [etdionss comica: fin verd fealesssn®

Jemper, nifi cam planum ABC, quod per a¥em duciFar,
«d bafin coni rectum fuerit. T :

Quod enim HK plano ABC, & proindg ejus cum pla-

no DFE communi fetioni FG occurrat,& in ipfo eccurs

fubifariam fecetur,id quidem liquet ex przcedcnti. -

.

terum fi conus reétys fit, erit [defiw.] aXis perpendiculas
: 1is

- Apoll. Promot. .

ris ad ejus bafim, adeogq;circulus fubjectus,planof18.1 13
ABC reftus erit; ac proinde ( 3.defe11. ) eadem DE add
lineam FG perpendicularis erit. Eadem autem efl ratio,
{i conus fit fcalenus , fed triangulum ABC reftum fic cir-
culo fubje€to. Sin verd triangulum ejufinodi re€tum non
fuerit {ubjecto circulo , non erit DE ad FG perpendicu-
laris. Nam fi DE effet utrique BC, FG perpendicularis,
effet etiam(4.11.) eadem DE reéta plano ABC;adeoqus
(18.11.)ipfum planum circuli BDG applicatil linexe DE:
re€tum effet triangulo ABC contra hypothefim.

Corol. Hinc (7.de/l/yzzjzzx) re€ta FG diameter cft fe~
Etionis DFE, utpote que rectas ordinatim applicatas bi-
fariam fecat-

"PROPOSITIO VIL

) ( Fig. 9. )
I conns quicumque [ecetur prano MAN pey axcir,
& per diametrum MN , & fecetnr altero plaio
KEIfecante bafim coni [ecundin vectam lineam KLI,
gue ad MN diametram bafis fit perpesdisalariss dia -
meter auté F L fectionis conice vel equid ftet nri AC
laterum trianguli per axem , vel cum ipfo extra coi:
werticem conveniat, & prodacantir in i nfimitum [up:i=
ficies covica, ® plannm fecans KF1. Sectio quoque ipf
comica im infinituns augebitur , & ex [ectionis cqmicg
producta in infinitam diametro FL abfcindet lincam
FG ¢qualem cuicumque date ipfa DGE, quz ordina-
timapplicabitur.

Quoniam enim(4yp.) diamster FL cum latere AN ad
partes C nunquam convenit; hing fi ipfa ad libitum pro-
ducatur, pata ad G, & per G ducantur DE ad K1, atque
BC ad MN parallele ; erit [15.11.] planum productum
per BC, DE parallelum plano MKN; adedque (4.54)45)

in fuperficie conica ulterids producta circulum e?':_:-:(l.ct,
B ejule
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¢julilC naturae, atque eft circulus MKN bafis.coni MAN

ad quem, fi protrahatur planum fecans KEI, augebitur

{cétio conica; etenim cujufcumque generis fuerit circu-
lus BDC femper vel planum fub-BG in GC , vel folidum
fub quadrato BG in-GC,&e:majus erit vel plano fub ML
in LN, vel folido fub quadrato ML in LN ,"&c. ac prop-
terea (ex propr. borum civcaboram ] DG major K{ y &

patet , quod erat O.
PROPQSITIO VI

(F/:g'.. 9o)

Genefis, & Natura Parabolarum, in
quibus quadrata, vel cubi, vel qua-
dratoquadrata ,-&c. applicatarum
zquantur , vel planis fub abfciflis
inter verticem , & applicatas in Pa-
rametrum , vel folidis fub abfciflis
inter verticem , & applicatasin Pa-
rametri quadratii, vel deniq; plano-
planis fub abfciffis,& cubo Parame-
tri,&c.in infinitum. |

ST conus ABC plano ABC per axem , & per diame:
7 trum BC feceturfecetur anté & altero plano DFE,
jccame’b‘a‘[zm conicam [ecandim vetlam 57/6’127)1 DE,
gu ad diametrum BC fit pevpendicalaris , @'ffﬁi"”"‘
co-

A poll. Promot. It
conice diameter F G, fit uni AC laterum triangxii per
axem equidiftans,®’ quidem [ettus conas primis [it,ie-
&q lines K L ordinatim applicata porerit [patinm con-

FL,qas ordinatim applicata .8 vere

tontum [ublinda L L
ricem [ e{Yior:is interjacet , & Paramerro FH ,ad g1am
nempé linea AF 5 que €07 werticem , &' verticcr [e-

Eionis interjaces, babeat 647 rationem , quan ad BC
guad. bafis trianguli per axem babet rectanglum con-
tentum [ub AB» 4 reliquis trianguli lateribus .

S5 wers comus, qui [eCarHT Jecundus fuerit, cujus bafis
BDC hujus nagsr& fuerit, ut quadratum CG ad q’lm_d;;
GD eam rationen babeat,quam eaJemfiD ad GB;five,
quod idem eft, at f[olidum (45 CG quad.in GB aquetnr
cubo G D, cademiuesut [upra, rarione Jectio inflitaatar,
cubus retfe KL ordinatini appf;:cam aqzzaé:;z¢r folido,

wod continetar fub recta FL, & qx‘;zd.l’am .r/z.F H ,ad
quod fcilicet quadratum eanden /?d.)eat.ratto.rzei/z.q ra-
; SFionis verticem 1aterjiIce’y

dratum AF que co%i & fe ice
quam ad cubnm BC [olidum |4 quad.AB in AC.

Si autews CORUS tertius fuerit,c us bafis BOG /{11/'/1:
nature fuerits #t planoplarmm, qlw-: cwztgﬁ‘rzzr _/:m) dca.
b0 CG in GB equetar qaadr‘,zt_oq{za,mto ba, ,qf;,m'
togzadratum rette KL guabit i p;tzyag,ggo.,(}::;} ~La;,z/.l
tinetar [ub abftif]a FL, & ca20 1 arametri I't ,A’i
quem [rificet cubum eidem babeat i at/zuﬂeﬁ czzfa:z‘; 5
ac ad‘qzzadratoqajggat{zm ABC planuplanum  q4va 0%
tinetur fib cubo in AG. 4 o

‘”étt ta;]x‘dem, Ji conus eodes 9% lf;llﬁf, =1,’?:;-i ; £ e]lftz ﬂi;:f,‘
quartus frerit s cujus bafis B D:xb 4) d:/Z*o v fi &
planofolidum q208 contimetur [#b quudrarog: )

dratosibus KL
; g vatocubo GD » g4 !
in GB aquit! guad g LF,& quadratogaacra-

oieur plamofolido [#b Tet ey
fg ,Il’{:z{;'ii;;efr?’l"'lf—l,ad gtwd qxadrutoqud) atum ea;zdeqr‘/:*
babeat vationem quadraoq ”d,fd rj{‘:[:” ‘jzz;a‘;;iq-’f.fdr'q";;‘o
d-atocubzm BC plandfol ‘d"éﬂ A 7 S_HO-

AB in AC.
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SCHOLIUY M

Fodem modo ex quind, feptimi , & aliorum ininfini-
+um conorum fcétionibus ceetere hujus generis curve
haberi peflunt, ut ex modo allatis, atque ex iis,quae meX
afferam manifeftum erit. Nec diverfa in fequentibus ute-
fur methodo pro carum curvarum genefi, que Apcllo-
nianam Hypcrbolam , atque Ellipim excedunt . Quaie
iis gratum me fecifle exiftimo, qui Geomctrize aniore te-
nentur; idque affirmare jam aufim; etenim cum hec ea-
dem nunquam fatis laudato, ®ternique nominis Viro,
maximo, inquam, Dominico Aulifio , nulli, quilite-
ris infignis fuit, fecundo, omnibus verd, quinung, vel
doiring, vel moram integritate confpicui funt, ablque
anjuria prafirendo. communiceffem, eo, quo praditus
¢ft animi candore, certa mihi figna dedit,{ibi hac placu'!f-
£2, maximique accepta fuiffe , unde ftimules mihi addi-
dit, ut ftatim hac in lucem cderem . Pro certo fiquidem
habco , omnibus hxe accepta fore, dum Jiliingrata non
fucrunt, qui primum in his difciplinis , cmterifguefiicn-
tiis locum: tenet s Fos autem rogatos velim, qui nuli's
razionibus addu@i, fed nimiain cos, qui me mordicus
carpunt , propenfione impulii , parum bene dz me
fentiunt , ut =qua mente hec perpendant 3 abhis
enim manifeftd deduct poteflt, quid de aliis, qua pavc’s
«b hine menfibus in lucem edidi, judicandum it : ctenim
1t mezm hic mentem aperiam , hanc methodum priorl
a:nteponfmdam puto ob hoc prxciput, quia plurime ab
f};{oili)mo concinnate demonftrationcs his etiam cur\:'zf:
fotis eleganter conveniunt , ut ex dicendis coliigire ciib
}; prﬁ:cxpué cum de tangentibus inveniends in po-
ferum fermo habebiter « Accedit ctinm  quod 4 hac
:ncd]odo im'.cnf.a tot ilufirivm virorum conatts »
wxima nobis lap_ozis , moleftiarumque compendio
S crunt,

P20
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grunt} quod quidem plurimi faciendumeft .

Hoc autem extra dubinm eft , eorum refpefta ,
que paucis ab hinc menfibus publici juris feci, que
nunc facio , majorem ingenii aciem redolere , utpote
quibus in inveniendis acutiori ment¢ Opus fuit , quim
in prioribus . oo
Demoxftratio

Sed jam demonftrationem afferamus ;¥ qua non follim
in omnibus modd expofitis curvis locum habet , fed
etiam ipfiffima eft, ac Apolloniana : quar¢ eandem huc
afferre mihi-vifum eft,juxta methodum ab Elia Aftori-
no Mathematico. preftantiffimo cxcogitatam, QU Jui-

em omnibus, quotquot invent& ufque adhuc fuere,
preferendaeft. - - » '

PerL ducatur MLN parallelaad BC in plano triangue
li per axem, erit (15.11.) planum duétum per MN, KL
parallelum bafi conicz BDC, adedque (g4.hzjus) fectio
MKNI circulus erit,& quidem ejufdem natur,atque eft
bafis circultis - BDC, cujus diameter erit MN, ad quarn

(‘to.11gperpendicu laris erit KL, adeoque )
(Primus, KLquads . ¢ Reaglo‘fall: Nliin Lh:‘! -
c G . S dus,KL cub. ( Solido fub NL quad.in
i circulug BDC fu it T‘c:::s,m’lﬂ. ;:quad. (Equ: 'Plp;ano fob NL cub.in Lb
Quasius, KL quenbe ¢ Plfclido fub NL quguad,in LM
v ) Atque adco. .

- Procurva ex fettione primi Coni geniia -

[ Reglum fub FL,& FH ad re@glum fub FL,
L dF&FA(l.G.) ;
FHad FA (Dyp.&invert.
RAiquant. [[ BC quad.a(\" l‘c’é[;;?um fub AC,& AB(23.6)
ha Rat, [ BCad AB, plus BC ad AC(46.)
[ NL,fivcFOad ', plos ML 2d FL(23.6.)
{ Re&tglum fub NL in LM ad rectglum fub
L FL,&FA.

Freo
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Ergo (9.5.) Rectglum fub FL in FH equabitur reglo-
fub ML i LN, cui (#¢ prius) =quatur KL quad. ared-
que fibi ®quantar KL quad.& redtglum fub ablciffa FL,
& Param, FH. QE.D.

Pro curva ex [eftione fecundi Coni genit a.

[ Solid. fub FL in quad. FH ad Solid. fub FL
L in FA quadi¢.32.11.)
{ FH quad.ad FA quad.(byp.& invers.)
[ BC cub. ad Solid. fubBA quad. in AC (30.
REquant, [ 1ib.6.Encl.Borell.)
ks Rat. [ BCquad.ad AB quad.plus BC adAC (4.6.)
[ LN quad. five FO quad. ad FA quad. plus
L ML ad FL .
[ Solid.fub LN quad. in-ML ad folid. fub FA
L - quad.in FL.

. Ergo (9.5.)Solidii fub abfciffa FL 1 quad. FH zqua-
bitur Solid.fub LN quad.in ML, cui, (#¢ prius) zquatur
KL cub.; adedque fibi equantur KL cub.. & Solid. fub
. abfciffa FL,& quadrato Param.FH. QE.D.

Pro curva ex [ettionerertii Coni genita.

[ Planopla.fubFL incub.FH, ad planopl.fub
ll:: Ty FL in cub.FA. & )
cub.ad FA cub.(byp.&’ invert.
Kquant. [ BCquadquad.,ad‘pIa(n;)y[I)’l.fub cub.BA inAC
. hz Rat. [ BC cub.ad AB cub.plus BCad AC(4.6.)
[ LN cub.,vel FO cub.,ad AF cub.,plus ML,
L adFL
[ Planopl.fub LN cub.,in ML,ad planopl. fub
[ . FL inFA cub. .
Ergo(9.5.) planoplan.fub-FLin cub. FH =quabitur
. planoplan.fub AN cub.in ML,cui(#z prius ):equatlér qua-
ra-

Apoll. Promot. 15

drajuadr:KL ; adedque fibi.equantur KL quadquad, &
planopl.fub abfciffa FL in cub.Param.FH, QE.D.

Pro carva ex [eftione quarti Coni genita..

[ Planofolid.fub FL in quadquad.FH ad pla--
[ nofolid.fub FA quadquad.in FL.
[ FH quadqua.adF A quadquad.(4yp.&* inv.)
[ BC quadcub. ad planofolid. fub AB qua-
Equant. [ draquad.in AC.
hz Rat. [ BC quadquadad AB quadquad. plusBC ad
[ AC(4.6.)
[ LN quadquad.vel -FO quadquad. adFA
[ quadquad.plus ML ad LF .
[ Planfolid.fub LN quadquad.in ML,ad plan..
folid.fub FA quadquad..in LF..

Ergo (9.§-) planofolidum fub quadquad. FHin FL
xquabitur planofolid. fubLN quadquad. in ML,cui [##
priusyzquatur quadeub.ex LK ; adedque {ibi zquantur
quadeub.KL , & planofolid. fub abfcifla FL, & Param..

FH quadquad. QE.D.

TR TATES
JErenyt v
A O AN

14
)

p‘eman;’-
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Demonfiratio Recentiorum Analyftaram tioré
‘ pro fecumda Parabila.

EtoABna.

B.C o 4.Fiat propter ﬁmil’it.triéngulor.AB C,AFO,

" CAwocut AB ad BCiita AF ad FO,vel LN

FAnd. 4 b demmee %

) : a
F L o y.Rurfus fat propter fimilitudinem triangus
LKox - lorum ACB, FLM.

"Wt ACad CBitaFL ad LM.
< e 3 e J.-'-é

" Multipl.quad. LN;hoc veR B
. ‘ aw

perLM,hocht -y..f. '

Eit folidum fub quad. LN in LM xdquale cubo LK,
hoceft  ddobb, .. a E
—— yDX3 Coe
caa : o
Hinc fi fiat, ut caa ad 655 , ita dd ad quad. FH, quod
vocemus 77, habebitur hujafmodi @quatio 77y DXXX .
Ix qua cognofcitur folidum fub quad.date recte FH,
vel Pargm in abfedlam LE. zquari cubp applicat® LK,
vel xxx. Hincea omnia patent, qu fuperius diéta funt
videlicet folidum fub quadrato AB in AC eandem ra-
tionem habere ad cubum BC, quam quad. FA ad quad,
Piram.FH. Q.E.D.
_ Eadem prorlus rationc ooerandum non folum in altio-
tibus Parabolis, fed ctiam in ommibus curvis; quas dein-
ceps tradam; quod unico exemplo dem onftrafie {ufficiate

SCHO-
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S CHOLI1Yv M

Hujulmodi autem curvas ollonii veftigiis inhxrens,
Par:bolas vocandas cenfui, ob id nempe , qudd quadra-
tum, vel eubus, vel quadquad. vel guadcub. &¢. applica-
te non ex cedit,nec deficit, vel 2 reétgla,vel 2 folido, vel
a plplano, vel 3 planofolido,&e. cui comparaturfed vera
adeft inter ejufinodi quantitates COMPARATIO.

Quonium verd nof una tanttim fed indefinite Para-
bolex generari poflunt; ideo £3s ordinalibus numeris defi-
gnare incongruum non erit . Quare Apolloniana, Frima
hujus prop.vocabitur, uE verd ex fecundi coni feétione
gencratur Secanda hujusprop. » & qua ex tertii coni fe°
Fione Tertia:hujus propof..& ita deinceps,

Coeteriim ex fupra alkatis demonttrationibus manifcft:
apparetApollonianam demonftrationem locum‘hnbcre in
omnibus gujns gencfi&Paraboﬁs;etenim paucis immutatis
omnia cum eadem conveniunt, ubi enim in Apolioniana,
five Prima habctuer_udratﬁ,in Secunda habetur Cubus,
in Tertia Quadratoquadratemin ¢ nartaQuadratocubus,
in Quinta Cubecubus,& 12 eod€ ordine in altioribus.Si-
militer, ubi in Apolloniana, five Prima habetur Rectan-
gulum, in fecunda Solidum , in Tertia Planoplanum, in
QQuarta Planofolidum,, in Quinta Selidofolidum , & ita
codem ordine in altioribus. Quare facillimum cuiqae
erit, hanc demon(trationem ad quamlibet Parabolam ac-

comodare .

C PRO-
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PROPOSITIO IX.
(Fig. 9.)

Genefis, & Natura earum Parabola-
rum , in quibus quadrata , vel cubi,
vel quadratoquadrata , &c. applica-

. tarum ®quantur retangulis fub ab-
{ciflis inter verticem, & applicatas,
inParametrum,vel {olidis fub abfcif-

~farum quadratis in Parametrum ,
vel planoplanis fub abfciflarum cu-
bis in Parametrum, &c.

SI connus ABC, cujus bafis BDC \buijus naturs
Jit, ut vel reGangulum fisb BG in GU eque-
tur quadrato applicate GD, vel [ilidum fub qua~
drato BG in GC equetur cubo applicate GD,vel
planoplanum fub cubo BG in GC equetur qua-
dratoquadrato applicate GD, plano ABC per
axem, 6 per diametrum BC fecetur , [ecetur ati-
tem G altero plano DFE fecante bafim comicam
ecfmdi;m reftam lineam DE,que ad diametruth
B [it perpendicularis, 6 feftionis conica diame=
zer EG Jit uni AC laterum trianguli per axem
wquidifiansyreita linea KL ordinatim applicata,
: f
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‘ficonns primus fuerit,poterit [patium contenrum
Sith linea FL, que verticem fetionts | & erdina-
tim applicatam interjacet, & Parametro FH, ad
qguam nempe linea AF , que coni, G feltionis ver-
tices interjacet babet eam rationem , quam ad
BC gnad.bafis trianguli per axem babetretian-
gulum contentum fub AB , & AC reliquis trian-
gulilateribus.

Siwerd contts fecunlus fuerit, relle applicare
KL cubusequabitur folido fit5 qual.FL, & Pa-
ram. FH |, ad quam eaniem habet proportionem
AF | quam ad BC cub. babet filidum fub AB in
quadratum AC lateris pavalleli diametro fechio-
nis FG. :

Si denique conus tertius fuerit,quadquad. ap.
plicate KL equabitur planoplano fub cubo FLin
Param.FH ,ad guam eidem habet rationemn AF,
quam ad BC qnaiquad. babet planoplantsm (i
cubo AC in AB, G ita in infinitizn. |

Per L duca:ur MLN parallela BC, ergo (i 5.11.) pla-
num MKNI jparallelum plano bafis conice BUG fectic-
nem efficiet (4./xjus)ejufdem generis, atque eft circulus
bafis BDC;quare

[‘Primusuaglum MLN LKqusd:
Secund.folid-fub MLqinLN LK cub-
{Testivs,plploum fab ML ciid.in LN LKcuquad,

Undein curva ex fe@ione primi Coni genita.
[ Reétglum fub FHinFL,ad reftglum fub AF
[ inFL(1.6.)
Kquant. [ FH ad FA (byp.& inv.)
hz Rat. [ BC quad.ad reftelum BAC (23.5.)]
[ BCadAG,rlus BC ad AB [4.6.]
[ MLadLF,plus F%,ﬁve LNadFa [23.6]

2 Re-

Si circulus PDCfueri zquab.
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[ Reétglum fub ML in LN, ad reStghum fub
LFinFA.
Ergo[g.5.)rectglum fub FL in FH quabitur reciglo
fub ML in LN, cui, #2 prius, =quatur quad.LX, & patct
quod E.D.

Procurva ex [ettione [ecundi Coni genita.

f Solid.fub FH in FLq.>ad folid. fub FAin

[ FLq.(25.11.)

[ FHadFA (byp inveri.
Kquant. [ BC cub.ad folid. fub BA in ACq( 30.Jid 5.
hx Rat. [ EzcJtBorell. '

[ BCq.ad ACq.plus BC ad BA (4.6)

[ MLq.adLFq.plus LN,vel FO,ad AF.

L Solid.fuli II‘yqu.in LN, ad folid. fub FA in

q.

Ergo (9.5.)folidum fub FHin FLq.zquabitur folido
fub MLq, in LNyeuj [#¢ priasyzquatur cubus LK, & pa-
tet Q.F.D.

Atque hxc etiam demonftratio Jocum in altioribus
etiam curvis habet, immutatis tantummodo iis, quz in
prop.8.diéta funt .

Ceterum & heecurve Parabolarum appellationibus
defigmabuntur ob eafdem fuperius allatas rationes; hoc
unicoaddito,, quod Parabolam, qux ex primi coni fe-
¢tione oritur Primam hajus prop.vocabo , quz verd ex
Jecundi Secundam bujus propesitionis, & deinceps.

Atque hifce duabus Propofitionibus omnium earum
curvaruny Genefim demonftravi. quas Hloftriffimis, &
EXCCll‘cptilﬁmis DominisD.Daminico Judice Hifpaniard
Magnati, & D.Johanni Michaeli Cabanilio Equituss
C-M.Prafeftoin meo Adit« dicaveram.

PRO
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PROPOSITIO X
Fig. 10.-

Genefis, & Natura earam Hyperbola-
rum, in quibusapplicatarum qua-
drata;vel cubi, vel quadratoquadra-
ta , &c.exceduntvel plana fubab.

fciffis inter verticen, & applicatas,
& Parametro, vel folida fuby abfcif-
Gis, & quad.Parametri , vel plplana
fub abfciffis , & cubo Parametri,
& itain: infinitum.

S‘I conus ABC plans per axcem , & per diame-
trym BC fecetyr, [ecetur autem © alteropla-
%0 DFE fécante byfis conicam fecundim rettam
liweaw DE, gue perpendicularis fit ad-diawetr 4
BC , & fefionis diameter ¥G produda, cum
lateye AC sriamguli per axcews exira coni verss
cem conveniatin H & quidens conus fe8us pri-
wus fit, refalinea MN ordinativs applicata po-
terit fpasium, quod continatur fub abfiiffa FN,
que [2&sanis vervicem,€ applicaram iater) acers,
& ParametroF [, ad quam eandem babet propor-

Nonem reSa lines FH , qua in direSum confli-
T T e



22 B artholomas Intiers
tuitur diametro feGionis FG,quam AK quad.li-
wew  que [efionis diametro FG equidifians 4
coni vertice A ad trianguli bafim BC ducitur ,ad
reStangulum bafis partibus BK.KC , qua ab ipfa
eadem AK aquidiftantefiunt , contentum ; uni
cum alio [patio; quod [ub eadem abfiiffa FN | &
alia rea 0X | que eandem babes proportionem
ad OL, five abfeifJam FN,quam Parameter LF
ad FH. o
Quod [ conus eademratione [elus fectmdus
fuerit. & quidem bafis-circulus BDC bujus [i na-
tura, ut cubus applicate DG aquetur filide fub
quadrato CG in GBycubus applicate M N equa-
bitur [ilido fub abfciffa EN. , & quadrato Para-
metri FL,a quod Parametri quad.candem babet
rationem quad.HF, atqie tubus AK ad filidum
Jub quai KC,in KB, uni cum alio folida Sfub ea-
dem abfcifJa FN.G [ub dupla FL,& 0X in OX,
ad cuj m;i OX quadratum eandem babet ratios
nem quadratum abftifie FN , atque quadratus
FH baket ad qaad{.‘l’fa‘ram.l’ L. gt ‘
Si denique conus eadem prorfus ratione fecan-
dus, tertins fuerit ;€ quidem civculus BDC  hu-
jus fitnatare ut quadguadratam DG equetdr
plplano fubcubo CG in GBiquadquads applicaré
{‘41‘[ equabitur plplano fub abfcifsa FN, @ cubo
arelta FL Param.,vel NO ,6 0X , tanquam
una yad quem feilicet cubum FL, vel NO ¢an=

dem babetrationem cubus HF | atque quadra-
voguadratum AK ad plplanam fub cubo € Kin

3
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KB;ad cubum vers refia OX eandem babet pro-
portionem cubus abfifie FN, quam cubus FH,
ad cub.Param FL. B
S C HOLIYM

Eodem modo ceterz in infinitum curvee haberi po-
terunt , que magis , magiique fe ordine excedant , mo-
do alius , atque alius deinceps conus fecandus propona-
tur; unica verd in qualibet harum fe étionum demonftra-
tio eft, caque omnino cum Apolloniana convenit, quare
hanc ob caufam eandem huc afferre methodo fupra lau-
dati Aftorini,rcn piguit.

DEMONSTRATTIO.

Per N in plano trianguli per axem dncatur RS ad BC
parallela, eritque  15.F1, ) planum duétum per MN, &
RS ad bafim coni parallelum , ac proinde ( 4.bujusy
circulum efficiet ejufdem natur®,atque eft bafis circulus;

adeoque. - ‘

. (Primus, MWNquad. ¢ Re&glo fubRNiA NS
Sicirculus BDC fueric | Secumdus,MN- cub. (&quab.Solido fub RN§ io ?‘S quad,
. (‘Imius, MN ququads ¢ Plplaso fab RN in NS <ub,

Ac propterea confiruéta figura, ut apparet faéturn.
Pro curva ex [efione printi Coni genita

[ Re&glum fub FN, & NH, ad reftglum fub
[ "FN, & NX(1.6)
[ NH,ad NX((4.6.%
Rquant, [ FH,adFL (2P o
ha:qRat. E AK quad: , ad reétgulum fub CKin KB

L (23-6.)
[ AK,ad KC, plus AK ad KB.(4.6.)
[ HN,ad NS, plus FN ad NR{ 23.&)
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[ Reétghun fub FN inHN, ad reétglum fub

[ NR inNS o '
Ergo(-.s.) fibi zquantur reétglum fub FN, & NYX,
& reftglum (LbNR,, & NS,cui ( zrprirzs ) ®quatwr
‘quadoN M. fed reé&glom fab EN, & NX eft id, quod con-
tinctur fub FN abfciffa, & Param: F1.,una cum plano fub
eadem abfci fa;& OX, ad quam eidem habet proportio-
nem abfciffa FN, vel LO, quam FH, ad Param.FL; cr-
£0 patet quadzapplicate NM quari plano fub abfciffa,
& Param: uni cum plano fub eadem sabfcifla , & recla

*Ox' QE.DO

Procurva ex feétione fecuwdi Coni genita.

[ Solid.fub FN,inNH quad:ad folid:fub FN,
in NX b?)%ad. -
[ NHquad:,ad NX qu :(4.6.)
Rquant. [ FH quad:ad FL quad: (byp.) )
he Rat. [ AK cub: adfolid: fub CK quad:in KB (30.
Jib.6Buch: Borelh:
[ AK quad:ad6CK .quad,, plus AK , ad KB
€ (46.) .
{ HN quad: ad NSﬂuad;plus FNa2d NR
[ Solid: fub FN'in HN quad: , ad folid: fub
r ‘NS quad: in NR.

. Ergo (7.5:] folid: fub FN in NX quad:zquabitur fo-
lido fub NS quad: in NR, cui(#Z prizs) =zquatur e:bus
MN applicata;fed folid:fub FN in NX quad: eft id,g:o0d
continetur fub FN abfciffa in quad:Param.FL, una com
folido, quod continetur fub eadé 4bfciffa FN, & reétgio
fub 2NO,& OX,in OX.ad caius DX quadieddé habet
proportioné guad.abfciffz,atque eft quad:FH,ad quas:
Parametri FL.ergo patet cobum applicate NM 2q127
folido fib abfciTa. & Parametri quad:umna cum aho ft
{ub eadem abfcifly, &e. QE.D.

-
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Pro curva ex [eStione tertii Coxi genita.

[ Plplanum fub FN, & HN cub., ad plplanum
[ fub FN, & NX cub.
NH cub.ad NX eub.(4.6.]
Equant. [ FH cub.ad FL.cub.(4yp.)
hz Rat. [ AK ququad.ad plplan. fub CK cub.in KB.
L AK cub.,ad CK cub., plus AK ad KB.
[ HN cub.,ad NS cub.,plus FN ad NR.
] Plplanum {ub HN cub.in FN, ad plplanum
fub NS cub. in NR.
Ergo[g.s-Jplplanii fub FN,& NX cubo zquatur plpla-
no fitb NS cubo in RN, cui (#¢ prius)zquatur ququadr.
applicatz MN; fed plplanum fub FN in NX cubii xqua-
tur plplano fub FN abfciffa in cubii Param.FL,una cum
recta OX tanquam una linea ? ergo patet ququad. appli-
catz MN wquari plptano fub abfciffain cubum NX,ut

fupra, Q&.D-
s ¢c HOLIU M.

Sed nec ab Apollonio difcedere vifum eft in his cur-
vig nomina imponendo, quare nos etiam Hyperbolas vo-
cabimus, quadratum enim, vel cubus, vel ququad.&c.cu=
jufcumque ex applicatis excedit re€tglum , vel folidum,
vel plplanum, &c.fub ab(ciffa, & Parametro, vel fiub ab-
fciffa, & Parametri quadrato vel denique fub abicifla,
& cubo Param., &ita deinceps. N

Quoniam autem numero indefinitze heHyp erbolxsiits
ideo put fuprain Parabolis faétum cﬁ,non}lmbus oglﬁma-
libus eafdem defignabimus,quare qu® oritur exfectione
primi coni HyperbolaPrima bujus prop/. .nuncupabitur;
quz verd ex fe€tione (ecundiSecanda bujus propo/zt.&c-

Iilud etiam hoc Joco monendum Bcnﬁu , dcmopﬂra-
tio-
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tionem,qua pro omnibus his in infinitum curvisopus has
t:e:qus unicam effe, atq; omnino cum Apaolloniana con-
:lemr‘c; fat enim eft,ubi in Apolloniana habetur quadra-
d;l:l’]t’ in fecunda hyperbola poncere cubum, in tertia quas
o 33‘3,2;‘* rzturr;l, i quarta quadeub., & ita deinceps;
o n Apolloniana hal;etur planum, vel reétglum,

ecunda reponi debet folidum, in tertia plplanum, in
quarta plfolidum, & ita deinceps 5 que omnia manifefd
apparent ex fupra allatis demonttrationibus.

PROPOSITIO XL
(Fi‘go;o‘3

Genefis, & Natura omnjum Hyper-
bolarum ,’in quibus quadrata, vel
cqu, vel quadratoquadrata,8&c. ap-
plicatarum excedunt, vel plana fub
abfciffis , & Parametro, vel folida
fub abfciflarum quadratis, & Para-
metro, vel planoplana fub afciffa-
rum cubis, & Parametro,&c. & ita,
deinceps in infinitum. )

SI conus plano ABC , & 1 mes

per axem , & per diame*

~ Dt;%m BC ﬁceturzjécetur aute;n & 511&'0 plaQ

il Dji'mmc bafim conicam fecundism refla

liveam DE, que ad bafim BC trianguli per 4%,
' vel

guli per axem extra coni vertice
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vel ad diametrumfit perpmdiculari;,@ [etionis
Jiameter FG produda cum latere AC trian-
m conveniat in
H,yeite linea MN ordinatim applicate guadra-
tum, fi contts primus fit, equabitur plan?, quod
continetur [ub abfiifJa FN in Parametr FL,ad
quam ea FH, que in JireSum conftituitur dia-
metro feltionis , eam proportionem babet , quam
AK q“ﬂd-li”m,quztﬁ&ionir diametro FG eqtti=
diftans 3 conivertice A ad trianguli bafim BC
ducitur, ad reGglum bafis partibus BK,KC,quz
ab ipfa eadem AK equidiffantefiunt,contentl m,
uni cum alio plano guod continetur fub eade.m
abfciffa & alia linea X0, ad quam eanralios
new babet abfeifla F N ,quam veGa HF ad Pa-

rametrum FL.
Quid ficonus fecidus fuerit s & cirenlus BDC

buijus fit natur €, 4t cubus applicare DG &q#eiur
folido fub quad.BG in GC ,cubus applicar® MN
equabitar folido quod continetur Jub guad. -
Jeifie in Param., ad quam eam proportionem bha-
bet recta HF, ut fupra, guom cubus AK , ad So-
lidam fub quad-BK in KC , und cum alio fol1do
Jub quad.cjufdem abfCiffe FN % X0, adquam
XO eam rationem babet abfeifiak N,quam FH
ad FL Parametrum. _ .
" Si deniquefeltus conus tertins fuerits © quide
circalus BDC bujus fit nattr&, ut quqnad: G
equetur plplano fub tubo BGinGC: ququad- 4p-

plicare MN equabitur plplano Sfub cuby atfcif=
D 2 ‘ [&

.
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J& FN in Param.FL,ad quam eam rationiem ba-

bet FH, atque qugunad. AK, ad plplanaw fub ca-

b0 BK in KC,undcum alio plplano [ub cubo ab-
Seifie in XO, ad quam ita ¢ff eadem abfcifia
FN, ut FH ad FL Parametrym. ’

 SCHOLIUM.

Eodem modo, & cxter curve haberi poterunt, quz
magls, magi{que fe ordine excedunt, modo alius, atque
alius deinceps conus fecand us proponatur .

DEMONSTRATIO,

Per N'in plano trianguli per axem ducatur RS ad BG
parallela, eritque (1. 11.)planum du€tum per MN, &
RS adbafim conicam parallelum, ac proinde (4.h%:us)

circulum efficiet ejufdem nature,atque eft bafis circulus;

adeoque
\ ) (Primus, MNquad. 4 Refglo fabRWin NS
S/ cienlus 3D C fuetic Scmnd.m,Mqub. (&quab,Solido fub RN in N8 guady
{ Tenius, MM ququads ( Plplage fub AN ia N¥ @V,

Adeoque, conftruéta figura, ut apparet.

Pro curva ex fettione primi Coni genita.
[ Reétglum fub FN, & HN, ad re@tglum fub
[ FN, & NX (1.6.)
[ HNadNX (4.6)
Kquanyt L HF 2dFL (hyp.)
he Rat. [ AK quad. ,6ad retglum fubBK, & KC

[[M( A 5K pios AK & 46.]

. AK a Lplus adkC [29. 1. &' 4.6.
[ FN,adNR, plus HNad NS [25.6.]

Reétglum fub FN, & HN , ad re€tglum fub
NR,&Ns, T Er.
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Ergo (9.$." fibi zquantur retglum fub FN,& NX, &
reftglum fub NR , & NS , cui ( &7 prius ) zquatur quad:
NM. Sed re€tglum fub FN , & NX eft id, quod contine-
tur fub FN ab(cifla, & Param: FL, una cum plano fub ea-
dem abfciffa , & OX,ad quam eandem habet proportio-
nem abfciffa FN, vel LO,quam FH, ad Param: FL Ergd
F’atet, quad:applicatee NM @aquari plano fub abfciffa , &

aram: una cum alio plano fub eadem abfciffa , & recta
OX.Q.E.D.

Procarva ex [eftione fecundi Coni genita.

[ Solid:fub FNg;in HN,ad folid: fubFNq.in
[ NX(25.11.)
[ HN, ad NX (4.6.)
HF ad FL ( 2yp:)
Equ:he [ AK cub: ad folid: fub BKq.in KC (30. /i5.6.
Rat; Eucl: Borels)
AKq.ad BKq;plus AK ad KC.(29.1.%" 4.6.)
% FNq.ad RNgq; plus HN ad NS.
Solid:fub FNq.in HN, ad folid: fub RNgq. in
NS.

Ergo (9 SN') fibi quantur folid: fubFNq.in NX , &
folid: fub RNq, in NS, cui [#2 prius] @quatur cub, NM.
Sed folid: fub FNg. in NXeft {olid: fub abfciffz FNgq. in
Param:FL, una cum folido fub ejufdem abfciflz FNq. in
OX, ad quam ita eft abfcifla FN, five LO, ut HF ad
parametrum LF.Ergo patet cubum applicate NM zqua-
ri folido fub abfciffe quadrato in Parametrum ,'un2 cum
folido fub ejufdem abfciffz quad: & aliaretta OX, ut
fupra dictum eft. Q.E.D.

S C HOL 19 Mm .
8Su perfluym foret hic alias demonftrationes pro aliis

curvis addere,cum omnes exApo)loniana pédeant,facilli-
. mum-
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mumque fit quaslibet concinnare , nil enim immutandum
eft, quim verba quadratiin cubum,& plani,vel reétgli in
folidum , ut in modo allata demonftratione faétum eft.
Necefle etid eft,ut & has curvas Flyperbolas vocemus,
etenim quadratum , vel cubus, &c. applicat® excedit,vel
planum fub abfciffa, & Param:,vel folid:fub abfciffx quad:

in Parametrum. )
toniam autem non unica,fed indefinite Hyperbolz

funt, ideo eafdeminfuper nominibus erdinalibus defigna-
bimus; quare Apolloniana Prima hujus prop:dicetur,qu®
verd ortur ex fetione fecundi coni, Secunda bujus prop
dicetur, & que ex tertii Tersia hujus prop:& ita deinceps

ininfinitum.

PROPOSITIO XIL
¢ Fig. 11.)

Genefis » & Natura Oppofitarum Hy-
perbolarum.

1 ouccumque fuperficies BAC, AX , que st
S Zd verticqem;glﬁnfBAQgC per ,zg?m,é' per
diametrum BC alicujus exc bafibus [ecenturs, J¢
centur anten © altero plano DEFOHK non per,
werticem, fecante bafim v.9.BDC [fecundim 7¢:
Sam lineam DF » que perpendicularis it
ad diametrum BC , evit in ntraque fuperficie:
rum fe&tio DEF, OHK, que vocarur Hyperbola,
altera propofi1o., alteravers propo/. 1. Et dua-
rum Hyperbolarum diameter MEHN eadem
¢rit. Parametriverd EP , HR inter e aquales

T erunt
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eruntfi fe&iones Prime Hyperbola fuerint;five-
70 fecunde , & quidem Hyperbola DEF [t
Secunda propof10. Parameter EP ad Parametrie
HR ita erityut HE ad EP; Jautem [elkiones ge
nite Tertie Hyperbola fuerint & quidem Hyper-
bola DEF Tertia Propof:10. Parameter EP ad
parametrum HR eandem babebitrationem , ac
guadratum HE ad quad. EP; G ita evdem wodo.

Nota I.Planum ABC fecans bafim BDC per ‘diametrfi
BC fecare etiam bafim XKQ_fecundum re€tam lineam
XQ, qu erit diameter circuli XK(Qcujufcumque gene-
uis fuerit.

Nota 11.5i folidum fub quad:BM in MC zquetur cubo
applicate DM;in circulo XK Q folidum fub quad:QN in
NX =quabitur cubo applicatz NK, que omnia ex prop:
4.baius patent.,

His premiftis. Qudd utriufque feCtionis diameter fit
cadem,id quidem ex fyp: patet.

(%)d verd cum f{e€tio DEF eft Hyperbola prop.1o,al-
tera OHK fit Hyperbola prop:1 1: in hunc modii demon-~
ftrari poteft.

Per A ducatur ALY parallela fe@tioni diametro MN,
fitque HyperbolaDEF fecunda prop:10. cujus Parameter
EP. Similia [ 29. 1.& 4.6.] erunt triangula ALC, AYX,
item ALB,AYQ.quare

[ HE quad: ad EP quad: [Ayp, & 10-hjas]
[ AL cub: ad folid: fub CL quad: in BL [30
‘ [ lib.6.Euclid.Borel.)
Eqhr § ALquadiad LC quadsplus AL ad LB[4.6.]
Rat. E AY quad: ad YX quads, plus AY ad YQ.
AY cub: ad folid: fubYX quad: in YQ [1Ee
‘ bujus.
[ EHad HR Param. :
Unde patet fe€tionem OHK Hyperbolam fecundam

prop.1 r.effe,quod demonftzare opus erat:
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Quod fi Hyperbola DEF fecunda- fuerit propafiir.
OHK erit fecunda propof.to. nec diffimilis eft démon-

fratio.
Qudd autem Parametrl xzquales inter fe fint,{i Hyper-

bole primx-fuerint,demonﬂravit Apollonius. Quod ve-
1d,fi Hyperbol® fecundz fuerint , ut fupra di€tum eft.
Parameter EP, ad Param. HR eandem rattonem habeat,
nc HE ad EP, d manifefté deducitur ex modo allata de-
monftratione; ab ea enim colligitur, ita effe HE quadratil
ad EP quadratum, ut HE ad HR Param: unde continué
proportionales erunt HE, PE,HR ; quare erit PE Pa-
rameter ad HR Param, ut HE ad EP.Q.E.D.

Si Hyperbola DEF tertia fuerit prop.1o.demonftrabi-
tur ita effe cubum HE ad cubum EP,ut EH ad HR,unde
apparet itd effc PE Param.ad RH Param. ut HE quad.

ad EP, &c.
SCHOLIUM.

Hz autem curve Oppofite Hyperbole Apolloniano
more vocari poffunt.

PROPOSITIO XIIL
:{ Fz:g‘ ‘20 )
SI conus quicumque ABC plans per axem,
& per diametrum BC fecetur , [ecerur a%-
sem & altero plano LEF conveniente ctu¥s
utroque latere trianguli per axem. € quod no”,  fit
parallelum plano bafis. Planum antem , in quo

coni bafis BC conveniat cum plano fecante [ecun-
dum reGam lineam ¥Q, que fit perpendicularis,
T ) o ad
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od diametrum BC adpartes G produlla, [iopus
serits oo LME primus circulus erit:ficonus
ABC fuerit primus 5 atque, 7 continué proportios
nales fuerint BG,GA,GC : intellige autem re-
Eam AG efseinplano trianguli per axem,necud
paralleli LF diametio [e&ionis produtte ad F .
Quod [i conts ABC [écundus fuerityita ut foli-
dum [k quad.CV inV B equetur ctbo applicas
te DV, arque eolem modo inflitnatur [etio , om-
nibufque ut fupra pofitis,BG ad GAfit, ut qia-
dratum GA ad GG quadratum, [ethio LME fe.
cundus circulus erit, '
"Si denique conts eadem ratione [ecandus ters
tius fuerityita ut plplanum Jubcubo CV in VB
equetur quadquaimtoappltcat‘e V' D,atg;ita fit
BG adGAut GA cubus ad CG cubbt,feiio LME
sertius circulus erity © ita codem modo in cseris
gonis.
* Sumptoquolibet punéto M incurva LME applice-
tur MN, & per N ducatur RNS parallela’ diametro BC;
tum per reétas RS, MN ducatur planum RMS, quod pa-
rallclumerit {151 1.]bafi conice; ac propterea‘(d,.bayzs)
circulum efficiet , cujus diameter RS, applicata verd

Cio.x1.)recta MV, adeoque
Redglo fubRN inN§

9:1s08y MNgusi. ( A ’
s . &quab. Solido fub RN in NS quad,
it WDCROR Secvodut S UL T o oBN in NE caby

(Texius ¥N quguads €
‘Adeoque [i conus primus fuerit
«=t [ BGad GA (4.6.)

[ BFadFL (4.62) )
\ . ”S
[ RNad NL[« pré ) 8G
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Equant, ¢ BG ad GA (4y).
hz Rat. [ GA ad CG(( 41.6?)

[ EFadFC(46.)

[ ENadNSs. :

Ergo(11.5.)ita EN ad NS, utRN ad NIL;quare _16.6

rc§t glem fub EN in NL xquatur reétglo fub RN 71’1 NS
cul zquatur quad.NM. Ergo reétglum fub EN ip NL’
2q vatur quadrato applicatz NM ; ac propterea fe&io

circuluserit. Q.E.D.
i Conus fecundns fuerit,

[ BG 2d GA (4.6.]
BF ad FL [4.6.]
B, | KN i
hx Rat. P
GAq.ad CGq.(3.&° 22.6.)
EFq.ad FCq.(4.6.)
ENg.ad N¥q,
Ergo (11.5.)ita elt RN ad NLsut EN q.ad NS q. quare

folid.fub EN q.in NL zquabitur {olido fub RN in NSq.; -

cui (2 prius) zquatur cubus applicate NM; t
fe€tionem LME circulum fecur'x)é)um exiﬂere.&iﬁ)l:a‘e_

.SCHOLIZ)M

,ll:';llli.cm ldal{nonﬁrationg in altioribus opus eft.
Jumedi autem fectiories Subcomfyaria vocentur
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PROPOSITIO XIV.
(Fig. 12.)

Lifdem autem pofitis, ficireulus BDC bujus .
natnre, ut cubus DV equetur folido fub quadra
2BV inVC, vel quguadratum DV zquetu,
plplane fub cubo BV inV'C,&c. fedio LME ci;-
culuserit, & quidem primus , [i exiflente cono
ABC primo,itafit BG ad GA,ut GA ad GC.

Vel circulus fecundus erit, fi exiflente cone
ABC [ecundo ,itafuerit BG quadratum ad GA
quadratum,ut GA ad CG.

Vel denique terzius circulus erit , flexiflente
zertio cono ABCita fuerit BG cubus ad GAcu-
bum , ut BAadGC, &itacodem modoinin.

nitum.
" Omnibus enim, ut fupra in propofit.1 3.conftructis.

e, WX quic ¢ Redglo fubRX jn NS -
&quab, Solide fob RN in NS quad,

H jt Secundus MNevb.
Beisenlus ..c‘.‘x“\-r:‘.‘u, MN ququad. (¢ Plplane ab AN ia NS cub,

[ BGadGA (4.6,
[ BF ad FL (4.6.)
Equ. h= [ RN ad NL (#2 prias)
hx RKat. L BGad GA (43p.)

[ GAadGO(46.)

[ EF2dFC(46.)

[ ENadNS

Ergoita EN ad NS,ut RN ad NL,ac propterea(1 6.6.)

planum fub EN in NL zquabituEr plano fub NS, 32 &N ,
2
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.. [at prius] @quatur quadratum MN ; ergo planum fub
EN in NL #quabitur quadrato MN; unde fectio LME
eft circulus Q.E.D,
Si conus fecundus fuerit.
[ BG quad:ad GAq.[ 4.& 22.6¢]
BF quad:ad FL quad:{4.6]
[ RN quad:ad NL quad: [#2 prias)
ZEqu. he ¢ BG quad:ad GA quad: [Ayp:]
Rat. L GAadCG[46.]
L EFadFC4.6.]
: [ ENadNS
ErgoRN quadratum ad quadratum NL,ut EN adNS.
Ergo folidum fi:b quadrato NL in EN =quabitur foiido
fub quadtato RN in NS, cui [zt prins] ®quatur cubus
NM. Ergo folidum fub quadrato NL in NE equabitur
cubo NM, ac propterea feftio LME fecundus circulus

erit. Q.E.D.
S CHOLI9v M

Hujulmodi etiam fe@iones Swbrontrarie vocenturhs

PROPOSITIO XV.
(¢ Fig13.)

Genefis, & Natura earum Ellipﬁui‘n;
Ip quibus applicatarum quadrata,
vel cubi, ve! quadraroquadrata; &G
deficide vel 4 plac’s fub abfcifliss

- InRarametsi, ve: (. 1idis fub abfciflis

in
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in Parametri quadratum, vel a pla--
noplanis fub abfciffis in Paramertri
cubum,& ita eodem ordine in infi-
nitum;

'SI contts. plano ABC per axem , € diametrum’
BC fecetur, fecetur antem & altero plano
FMH conveniente cum utroque latere trianguli
per axem, atque [écante planum bafis coni fecun-
ditmreSEam lineam GP, qua perpendicularisfit
ad diametrum circuli BDC , produltam, fiopus

Suerit, ad partes K, nec [ubcontrarié penattiry

recte linee MN ordinatim applicate quadratit,
aquabizur plano [ub abfciffa FN , & Parametio
FL ,adquam eandem rationem babet diameter
FH, arque quadrarum AK refle parallel: dies
metrv FH adplanum fub BK, & CK , mivus
plano fub eadem abfiifia FN , vel OX 6 rella
XL, ad quam XL eandem babet proportionem
abfciffa OX ; vel FN , quam diamerer FH 44
Parametrum FL. o .

Quod ficonus feciidus fuerit,& circulus BDC
bujus nature , ‘ut folsdum fub quedrato C G in
GB equerur cubo applicaia LG jcubtts applica=
te NM equabirur folido [ub abfiifia EN 3 &
quadratorelte NO,ve: FX defigien:is @ Para-
metro Flirelta LX | «dquan LX !tnf/?ff;{c‘rj:
56 FN ,aiquediameter FH ad Parayzem:‘st‘-.l,?

- I i



38  Bartholomai Intier:

Si denique conus tertius fuerit , & circulus
BDC bujus nature, at piplanum fub cubo CG in
GB equetur ququadrato applicate DG ; ququa-
tum applicate NM equabitur plancplano fub
abfiifla, & cuborefe NO,vel FX ,deficientis a
Parametro FLre®a LX 0l guamLX ita eff ab-

Seiffa FN atque diameter FH ad Parametrii FL

§ CH O L 1Y M.

Ead? ratione ex quarti, quinti,& fexti coni,&c.fectip-
- nibus ceeter ininfinitum curvae magis compolfite habe-
fi pcflunt. Demonftratio autem unica in omnibys.el},
atque omnino cum Apolloniana convenit.; unde facilli-
mum erit cuilibet propofit® curva accomodare,

DEMONSTRATIO.

Per N ducatur re€ta RNS ad BG parallela: Ergo (14
T1.] planum per RS, NM, parallelum erit bafi coni , at-
que conum fecando (4./# ixs) circulum ¢fficiet , ejufdem
quidem natur, atque eft bafis circulus: adecoque

o . (Primus, MNquado Refiglo fub RN in N§
& ciccalus BDC fueﬁt(sccundus:MNc?lb! "(Aequ,Solidi(ubRN inNS quis
Tertius MNququad.(  PlplandubRN inN§ cuby

£rgo procarya e primi Cowi [eftione orta.
[ Reétglum fub HN in FN, ad reétglum fub
' FN, & NO (1.6.)

Equhe [ NHaNO(g46,)
Rat. [ HF adFL (byp)
‘[ AK quad:ad re&glumfub KC inkBl(23.6.)
[ K adKC, plus KA ad KB.
[ HG ad CG,plus FG ad GB(4.6.)

HN ad NS,plus FN'ad NR (23.6)

Re:

a-——

Apoll. Promot.

[ Reftglum fub HN in FN ad reftglum fub
NS inNR

Ergo(g. 5.)reét glum fub FN, & NO @quatur reftglo
fubNSin NR , cui ( 2z prius ) ®quatur quadratum NM.
Ergo reétglum fub FN, & NO, vel FX xquatur quadra-
to NM. Sed re€tglum fub FN, & NO,vel EX eft id,quod
continetur fub abfciffa FAV, & reta FX, deficiente  Pa-
rametro FL re&ta XL,ad quam eandem habet praportio-
nem ab[ciffa FN, vel OX, quam diameter FH ad Para-

metrum FL? ergo patet QE.D,

Proeuyva ex [eftionc fecundi Coni orta.

[ Solidum fub FN, & quad: NH ad folid; {ul
[ FN, & quad:NO.
HN quad: ad NO quad: (4.¢" 22.6.)

Equ: he | HF quad: adFL quzd: (byp.)

Rat. [ Axcubzad folid:fub Ck quad:in XB (30./i23
[ 6. Ezcl.Bor.)

[ AKX quad: ad Cx quad: plus AKad kB (43

[ & 22.6,)

HG quad:ad CG quad:plus FG ad GB (4.€,)
- HN quad:ad NS quad: plus FN ad NR

[ Solid: fub HN quac:in FN ad folid: fub NS
quad.in NR.

Ergo(9.5.)fibi zquantur folidum fub NO quad: &
FN, & folidum fub NS guadratum in NR, cui (¢ prius)
&quatur cubus applicate NM.Erge felidum (b quadrato
NO, vel FX &quatur cvbo applicata- MM, Sed {elidum
fub FX quadratoin FN eft id,quod contnetur fub obfcif-
fa FN, & quadrato rcfle FX dficients 4 F sremetro
FL rc@: XL, 24 cuimIX e f quadrstrm obilife,
Ut dizmeter FH ad Parzmetnn. } L. Ergo patet, qod

i 4N
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Frocurvaexfettione tertii Coniorta.

I Plplanum {ub FN, & cubo NH ad plplanum
Equant. [ fub EN, & cubo NO

" ha Rat, [ Cub:NHadcub:NO

Cub:HF ad cub:FL [ Ayp.] .
l(:: Ql:;uad:AK ad plplanuﬁ'nfub cub:Cx in XB
[ AK cub:ad cub: CK, plus A‘K ad kB 4.6.]
[ HG cub: ad CG cub. plus FG ad GB [4.6.]
HN cub.ad NS cub: plus FN ad NR
[ Plplafub HN cub: inFN ad plpla: fub NS
L cub:in NR .
Frgo [ 9.5.]fibi ®quantur 'Plplanum .ﬁgb Fb{ , & cubo
'NO, & planum fub cubo NS in NR, cui [## pirius] xqua-
tur quadratum applicate NM. Ergo quantus plplarl\?&m
fub cubo NO,vel FX , & ququadratum applicat® .
Xed plplanum fub FN,& cubo FX eft id quod continetur
fub zbfcifla FN ,.& cubo reétz FX,deficientis 4 Parame-
*tro FLreéta XL,ad quam LX candem habet rationem
abfcifia FN, vel OX,quam diameter FH ad Parametrom,
Ergo manife(tt apparct, quod D.{ufceperam.

S C H.OL IV M.

Curvas modo defcriptas Ellipfes vocare &quum 8?1;
g@uandoquidem eodem nomine Apollonius ufus-v:i{t , cge.
quadrata , vel cubi, vel ququadrata, &5:. applgcatumn?n ¢
ficiant 3 planis, vel folidis , vel plplanis, quibus compa-
antur. , i .
£ Quoniam autem nonuna, fed numero 1pdeﬁmt:e hz
&urve funt, ideo eafdem ordinalibug -nominibus defigna-

fe neceflum puto . Quare quz oritur ex feétione primt-

«coni Prima E/lipfis nuncupabitur , numerumaque hujus

propofitionis addemus » Qus very ex fecuadi fectios

ne

Apoll. Promot.
&tione oritur Secandn hujus propojitionis Elipfis; & quoe
ex tertii Teitia, & ita deinceps codem ordine,

Atque hoc etiam loco animadverzere licet, demontia-
sionem, qua ufus Aim,omnino cum Apolloniana conven:-
re,ubi enim inilla habetur quadratum, in hac habetur cu--
bus, aut quadratoqiadraraw, &e. ubi verdin Apollonia-
na habetur re¢tglum in hac habetur,vel (olidum,vel plpla-
num,&c.

PROPOSITIO XVI

( ( Fig.13.) :
@enefis,8 Natura earum Elliplium , in

quibus quadrata, vel cubi, vel qua-
dratoquadrata , &c. applicatarum
deficiunc vel a planis fub abfciffis in
Parametrum, vel a folidis fub ab-
fciffarum quadratis in Parametrum,
veld planoplanis fub abfciffarum cu-

bisin Parametrum, &c.

Si conus ABC plano ABC per axem , & per
diametrzm BC fecetur , fecetur autem € altero
plano FMH conveniente cum wutroque latere
trianguliyarque fecante planum bafis coni feci-
ditmrettant lincam GP , que perpendicularis _fis
ad diamesrum BC produ8am , flopu; fuerit, ad
partes Ksnec fubcontrarié ponatur  vele linee
NMordinatim opplicata qu.cccatum, f§ conus

Prig
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primus fuziit, eguabitur plano fub abfiifia | in
Parametro FL, sd quam 2andem babet rationem
diameter FH quam quadratum AK reéie para-
lele ziametro [effionis FG,ad planum fub CK in
KB, minus plano fub eadem abftifiain re&am
KL, adquam ita eft eadem abfifsaut diameter
FH ad Parametrum FL.

Quod ficonus fecundus fuerit , atque circalus
BDC bajus nature,ut folidum 26 quadratoGB
in GC aquetur cubo applicare DG , relte appli-
cate NM cubus equabitar filido [3b abfiifie
FN gunadratoin Parametrum FIL,ad quam ean-
demrationem babet diameter FH , quam cubus
AK ad folidum fub quadrato KBin CK , minus

Jolido fub quadrato abfiifie FN in XL, ad qui

XL itacefl eaem obfeifsa FN ,ut diameter ad
Parametrum.

Sidenique conus eadem ratione fecandus ters
tius fuerit, & circulus BDC bujus nature , ut
plblanum fub BG cubo inCG equetur ququadra-
1o applicate GD, qua’ratoquadratum applicate
NM equabitur piplano fub abfeifse FN cuboin
Parametrum FL, ad quam eandem babet ratio-
wem diameter FH,quam ququadratfi AK ad pla«

woplanum fub cubo BK in C17s minus plpland fub

x
: .:‘
7

eju dem FN cuboin LX) ad quam XL itacft
abfiifia FN , ut diameter FH 4d Parameo
wamFL, 0 S

SCHO.
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Eodem prorfis modo in altioribus curvis opersncum,
ita ut ficillimum cuique fit,quamlibet hujus gererss cut-
var inyenire.

DEMONSTRATIO
Per N ducaturreéta RNS parallela diametro BT : ergo
planum du&um per RS,NM parallelum erit pliyo hafis
coni, ac propterea fe€tio RMS circulus erit] 4.hajus i ul-
dem quidem natur, atqu{:J c{"t bafis circulus: adeoque,
nde .

(Primus, MNguadi( Re% glo fub KN in NS

icl it(Secundus;MNcube  (Aequ.Solid,fnbRN inNs qui.
Sicirculas BDC fuentg!':rc:;:su ,MNqnqaad-( Plplan{ubRN inNS cib.

o carva ex [ectione primi coni gesita. )
P’["_o Re&glun(fub FNpin NH ad reétglum {ub
FNin NO (1.6.)
[ Nl; :u(l‘ I;II(J)((/;4.6.)
: HF ac . .
f(ﬁ:?t:l he % AK quad:ad {fﬂ)glum fubKBinKC[23.6.]
[ AK ad KB,plus AK ad KC[4.6.]
[ FGad GB, plus HG ad GC[4.6.]
[ FNad NR, plus NH ad NS [23.(6.]
[ Re&glum fubF I\é in NH ad reétglum {ub
NR in NS.

Ergo [9.5.] fibi equantur reftglum fub FN, &NO’, &
retglum fub RN, & NS, cai [#¢ priusjxquatir ;]Lg'—lcp r;}—
t:imn applicate NM.Ergo fibi zquantur rectglum ‘ub 3y
& VO, & quadratum NM.Sed reftangulam fu kv,
& NO eft reétglum fub abfciffaFN .& Pararmetro& Ly
minus reétglo fub eadem ab{?:iﬂ“a_FN,vel OX,& ;f aL.>
ad quamita eft abfcifa OX,ut diamete? FH ad Parame-

trym FL.Ergo patet, QED F 2 Pro .
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Pro curvaex [eiione fecunai Coni genita,
[ Solid: fub N quad:iin NH ad folid: fub FN
[ gnac:in NO
[ NHadNO32.11.)
Kquant. L HF adFL (/yp.)
he Rat. L AK cub: ad folid: fub KB quad: in KC (30.
[ lib.6.Ezcl.Bor.)
[ AX quadiad KBquad:,plus AK ad KC(4.6.)
[ FG quadiad GB quad:plus HG ad G (4.6.)
f FNquadad NR guad:plus HN ad NS
( Solid: fub FN quad:in HN ad folid: fubNR
C quadin NS
¥rgo(9.5.) fibi quantur folidum fub FN quadrato in
NO, & folidum fubquadrato NR in NS, cui ( #¢ prizus)
aquatur cubus applicatz NM . Ergo fibi =quantur
cubus applicate NM, & folidum fub quadrato FN,
& NO . Sed folidum fub quadrato FNin NO zqua-
tur folido fub quadrato abfcifie FN in Parametrum, mi-
nus folido fub ejufdem abiciflz FN quadratoin XL , ad
c;uam itaeft ablciffa FN. vel OX , ut diameter FH ad
Parametrum ¥ L.Ergo patet Q.E.D.

Pro carva ex [eflione tertii coni genita.

[ Plplaniifub FN cub:in NH ad plplanum fub
cubo FNin NO
o [ NHadNO(4.6.)

K quant. [ HF ad FL (hyp(

hx Rat. [ AK ququad:ad plplan .fubKB cub.in KC.
[ AKcub.ad XB cub; plus Ak ad KC
[ FGcub.ad GB cub.,plus HG ad GC
L FN cub.ad RN cub:plus HN ad NS
[ Plplanum fub FN cub.in HN ad plplanum
L {ub RN cub: in NS

) Er-

.Apoll. Promet. 4§
Ergo (9.5.) {ibi quantur plplanum fub cubo FN i
NO & piplnum fub RN cubo in NS,cui (# prius)equa’
tur ququadratum applicatz NM .Ergo fibi :equanuf:quL}-
quadratum applicate NM, & lelgnm}l fub cubo A .1;1
NO . Sed plplanum fub cubo FN inNO, vel FXe FIE,
quod continctur fub cubo abfCiffe PI\} inParametrum XI.:
minus plplano fub cubo EN, vel OXin XL, ad quam
ita eft ablcifa EN,vel OX,ut diameter FHad Parametrum
FL. Ergo patet Q.F,D.

S CHOLILIY M

Hz autem curvae Elipfes vocentur,nam & in his qua- -
drata, vel cubi, vel ququadrata applicatarum, &, d% fie
ciunt, a planis, vel folidis, vel planoplanis , &c. quibus
comparantur, o ) N ‘

Quroniam verd & he Ellipfes indefinite ﬁ‘mt,xdeo nu-
meris ordinalibus eafdem deﬁgnab}m}ls.Q;y_zrc ‘Apollon.la- |
na, vel que oritur ex feétione primi cont, Prima algu]ai i
Prop. vocabitur, qui verd oriturex fe§hon‘e fecxlsr: i co
nifecarnda bujus pré)p., & que ex tertii Tersia , & 1tan
infinitum eodem ordine. - ) ]
mﬁNd;:::d:rg hoc loco etiam cft , allatam- pro his curvis
demonfirationem unicam effe, atque omnino cum Ap?‘l- ‘
loniana convenire paucis tantummodo immutatis , ut fu=
pra diétum eft.

PROPOSITIO XVIL.
(Fig.14:)

o - applic
15 Parabolaprima prop.8. quadrata applic
tarum EC, FDjf/imt inter fe,ut AE, AF ab cg_g:
ab ipfis. I fecunda werd ejufdem preop 4 Pdcrsz ‘



46 Bartholomai [ntieri

cubi applicatarum EC, FD, fimt inter f¢, ut ee-
dem abféifJe AE, AF . In tertiaautem ejufdem
propofitionis Pavabola,guguadrata applicatarum
EC,FD funt inter feut exdem abftifse AE, AF,
& itaininfinitum in altioribus.

Pro Prima Parabola, Parametro AG.
C ECquad: ad FD quad: ( prop. 8. huiss &'

L. VAR
Equant; [ Refglum fub AE, & AG ad Reétglum fub
he Rat. [ AF, AG (1.6.) _

[ AEad AF,Q.E.D.

Profecunds Parabola, Parametro AG.
[ EG cubus ad FD cubim{8.b4j #5,857.5.)
Equant. [ Solid.fub AG quad. in AE, ad folid: fub AG
he Rat. [ quad:in AF[32.11.]
L AEad AF.Q.E.D.

Protertia Parabola,Parametro AG.
[ EC ququad: ad FD ququad: ( 8. bzjus &

[ 7:5)
Aquant.heT . Plplanum fub AG cub. in AE ad plpla: fub
Rat. L AG cub.in AF.

[ AEad AF.Q.E.D.

PROPOSITIO XVIIL
| - ( Fzg 14.)
Inprima Pardala'j;i‘;p‘gk adrara applica-
P9 qitadrata applic,
tarum EC, FDﬁmtfiwerjé > 1t ab ipfis 46_/é£/3f‘

AE, AF-In ficunda Parabola gjufiem o.prop’f":
ab
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applicatarum EC, FD cubi funt inter [& | ut ab-
Jeillarvm AE, AF quadrata. Intertia denique
Parabola ejufdem propofitionis ita [unt inter (2
applicatarum ququadrata , ut abfeifsarum AE,
AF cubi, G ita eodem ordine in infinitum.

- Proprima Parabola,cujus Parameter AG
{ ECquad:ad FD quad.(7.5.& 9.hzjus
[ Reltglum fub GA, AE ad reétglum {ub GA,
Kqu. hel AF(1.6.) '
Rat. [ AE ad AF. QE.D.

Profecanda Parabola,cujus Parameter AG
[ ECcut:2d FD cubi(7.5.&" 9. bujus)
‘ [ Solid: fub GA in AE quad: ad folid: fub GA.
Kqu, he [ inquad: AF[31.11.]
Rat, [ AE quad:ad AF quad:Q.E.D.

Protertia parabola, cruins Parameter 4G
[ EC ququad:ad FD'ququad:(7.5.¢ 9.4jus)
[ Plplan: fub GAin AE cub: ad plplanum fub
Kqu.he [ GA in AF cub.
Rat, [ AEcub: ad AF cub:Q.E.D.

PROPOSITIO XIX.

~ (Figay.) o
I'n primis Hyperéolis propoliz.10.,8 primis El_
lipfibus propofir 5. quadrata applicatarum DE’
FG,ita funt adreéigla contenta fub lineis EB,
EA,8 GByGA,ut Parameter AC ad diamerr ;,
AB. In Hyperbolg autem intellipe, AB efie relt P
inter oppefitas byperbolas interceptam . Ruadra
P
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1averd earundem applicatarum inter [¢ funt,'ut
predidfarefangula interfe.

In fecundis verd Hyperbolis, atque Ellipfibus
earundem propofitionum, cubi applicatarum DE,
FG ad folida fub AE,G quadrato EB,ac fub AG
in quadratum GB, at AC Parametri quadratit
ad quadratum AB, cubi verdinter [e , ut predi-
&a folida.

In tertiis denique hyperbolis , atque ellipfibus
earundem prop: , ita applicatarum DE , ¥G qu-
quadrata ad plplana fub AE . & cubo EB. G Jub
AG in cubum GB, ut cubus Parametri AG ad
cubum AB: quguadrata verd pradia , ut ipfa
plplana,§ itain infinitum.

_ Producantur DE, £G donec occurant BC produét®
in punétis H,K;quare in prima hyperbola, & Elliph.
[ DE quad:ad re€tglum AE , EB ( 10.ve/ 15+

. L hujuss@ 7.5.)
Eqhz [ Reftglum fub AE,EH ad reétglum fub AL,
Rat. [ EB(1.6.)

[ EHad EB (4.6.)
[ AC Parameter ad AB,& patet primum.
[ GK adGB(1.6.)
[ Reftglum fubGKin GA ad reétglum fub
L GA in GB (7.5.®° prop.10.vel 15.hij #S
[ FG quad:adreétglum fub GA, GB
Atque(altcrnando)DE quadratumad FG quadratum,ut
re@telum fub AE ,'EB ad re@glum fub AG, GB.QE-
fecundo loclo I;
nfecunda hyperbola,é* ENipfi.
[ DE cub: ad folid. fub AE, in{Jl{E quad.(7.5e.
i L. &ro.ved 15.bujuc)
TEqu. ha'[ Solid,fub AE,in EHquad. ad folid: fub AL
Rat. [ "~ in LB quad. EH

- —
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{ EH quad; ad EB quad:
[ AC quad: ad AB quad: Q.E.primo loco D
Equ: he [ GK quad:ad GB quad:
Rat.. [ Solid: fubGK quad: in AG ad folid: fb GB
: (e quadiin AG(10.85" 1§ hujus &' 7. §-
"~ [ Cub:FG ad folid: fub AG in GB quad:
Atque[a#ernazndo]DE cub: ad FG cubum , ut folidum
fub AE in EB quadratum ad folidum fub AG in GB qua:
dratum.Q.E.ultimo loco D. ‘

I Tertia byperbola , & Ellipfi.

[ DE ququad:ad plpla:fub AE in EB cub:(7.5
[ - & 1o,vel1§bujus.
Fquant. [ Solid, fub AE in EH cub: ad plpl.fub AR in
he Rat. [ EB cub. —
[ EH cub.ad EB cub,
{ AC cub.ad AB cub. QE.primoloco D.
[ GK cub.ad GB cub.
{ Plpla: fub AG in GK cub. ad plplan. fub AG
_ inGB cub. (7.5.8" 10, ve/ 1§ hujus]
[ FG ququad.ad plplan.fub AG in GB cub.
Atque[ a/teraanao)DE ququadratil ad FG ququadra.
tum,ut plplanum fub AE in EB cub: ad piplanumiub A
inGB cub.QZE. uitimo joco D

" PROPOSITIO XX
'(Ft:g'-xf.)

Inprimis Hyperbolis prop.1 1,6 [frimz'r -Ellip‘-

s propef-16.bujus quadrata applicatariz DE,

FG ita funt ad reGanguls [ub AE ,EB,6 fub
AG,5 GB,ut Parametey AC adre&i ABygue ops

polieas [eliones interjaces , & eért{zzdegz applicas
‘ ' 2.
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tarum quadrata [unt dnter fe, ut predi '
Fangula. - S ﬁ’ * p ?d’&a e
Infecundis vero Hyﬁeﬂoh’r & Ellipfibu
. . - ! Ed.
ymdevg propofcubi applz“cataru,mDE,Fé ad fol;.
la fub quadrato AE in EB, G fub quadrato AG
in GByut AC,ad AB, & cubi applicatarum funt
mt;r Se,ut predita folida. o
# tevtiis denique Hyperbolis, @ Ellipftbusita
Junt applicatarum ququadram’ ad plpl}{;m Jub
cubo AE in EB, & [b cubo AG in GB,ut AC ad
AB, G ita eodem modo in infinitum. '
f Suvayperbola, vel Elliplis prima fuerit,patet ex antece-

denti.

In fecanda Hyperbola, & ENlipfi

[ DE cub.ad folid.fub quad.AE-l'Jn{ EB 7.5.&
X quant L ..t 1.vel 16.hujus) v \
. q&"‘" L Solid.fub AE quad.in EH ad folid. fub AE
% Rate . [ quad.in EB

{ EHad EB

[ AC ad AB Q.E.pri
_ ‘} GK._ad P Q_ primo loco D.
.[_ Sohd.ﬁzil;?ll( ‘x.;x é}:«\x?,GAé'ad folid. fub GB
_inquad.GA (7.5.&" 11,vel 16.bujus
At ue[[l':'cub' FG ad fplid.fub 68 in quad GA. )
que[aiternando]DE cubus ad cubum FG,ut folidum

fub quadrato AE i : .
GB.QLwltimo l:;clol;r gf‘mh"““‘ {tb quadrato AG in

~- In tertia Hyperbdla, & EWpf. - 1

| A : dla, Wepfio - oo

A L DE ququad.ad plplspum fub cub. AE in EB
(7.5.0° 112 el 1.6.bujus) .

Hquaht, [ AE
= Rat, [ EHaJEB (::63;

' '[ Plplan.fub AE cub.in EH ad ’plplan-ﬁlb.ﬂ*b?

- AC
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[ AC ad AB, & patct Q.E primo loco .

[ GK ad GB
[ Plapla.fub G incub.GA ad Plplin. fub GB

[ incub.GA(7.5.8" 11r.uel 16.bajus.

[ FG cub. ad folid:fub GB in cub.GA. -
Atque[a/ternando] ut ququadratum DE ad ququadras
tum FG,ita plplanum fubcubo AE in EB ad pipla num

fub cubo AG in GB Q_E.ultimo loco D.
L EM M A. Figa6.

Re@alinea AC inlefinita aipartes V bifaris
dividatur in D,atqueinfra Dyad partes V juma-
tur quodlibet punum B, dico quadratum AB
majorem babererationem ad re&angulum ADB,
quam guadratem AG ad rectglum ADC.

T Quidfi AC itain D felia fuerit , ut AD dupla

fit DCycubus AB ad fi liduf ub quadrato AD in

‘DB in majori ratione erit, quam cubus AC ad
Solidum fub quadrato AD in DC,

udd enim quadratum AB majorem rationem habeat

ad rectglum ADB; qui quadratum AC,&:.ita patet.Di-
vidatur AB bifariam in E; ergo rectglum ALB majus erit
reftglo ADB;ac propterea in majori ratione erit quadra-
tum AB ad re@tglum ADB, quim ad reétglum ALB. Sed
(4.2.) ut quadratum AB ad reétglum AEB, ita quadratum
AC ad reftglum ADC. Ergo quadratum ABad o &glum
ADB in mgjori ratione erit 5 quam quadratum AG ad
reétglam ADC.Q.D.E. - _ E
"73udd verd cubus AB ad folfdum fub quadrato AD.in
)€, %c. majorem ration€ habeat, jta patet, Fiatut AC ad
AD,ita AB 2dAE,ergo(ex doFrinade Maximis, & Mons
wais) (ulidum fub quadrato AL in I;_B majus et fohido fub

G o2 gia-
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quadrato AD in DB, quare in majori ratione erit cubus
AB ad folidum fub AD quadrato in DB, quim ad folidum
fub quadrato AE in EA . Sed ut cubus AB ad folidum fub
quadrato AE in EB, ita cubus AC ad folidum fub quadra-
to AD in DC. Ergo cubus AB ad folidum fub quadrato
AD in DB in majori ratione erit , quam cubus AC ad fo-
lidum fub quadrato AD in DC. Q.E.D. ‘

S C H O L1 9 M

Eadem ratione fi AC itain D fefta fuerit, ut AD fit tri-
pla, vel quadrupla,&c.ipfivs DC demonftrabitur ququa-
dratum, vel qucubum, &c. AB in majori ratione (e ad
plplanit, vel plfolidum &ec.fub cubo,vel ququadrato AD
in DB, quam ququadratum , ve) qufolidum,&c, AC , ad
plplanum, vel plfolidum fub cubo, vel ququadrato AD in
DC,& ita eodem modo in infinitum.

_ Idem dicendum,fi AC itain D feéta fuerit , ut AD fit
fubdupla,vel fubtripla,&c.ipfius DC,nam hoc cafi cubus,
vel ququadratum,&c,AB majorem haberet proportionem
ad folidum fub A D in quadratii DB, vel ad piplanum fub
AD in DB cubum , quim cubus, vel ququadratum AC
ad folidum fubAD in quadratum DC,vel ad plplanum fub
ADin ¢ubum DC &c.quod monuifle fufficiat. :

PROPOSITIO XXIL
( Fig. 17. )

. Si Paradola DEG primafuerit prop.8. buijus,
Jumtogue inipfa guolibet pun&o E , ducatur ab
ipfo EC applicata ad diametrum DB, atque AD
Iz 2qualis DC inter verticem, & ordinatam EC,
rella, quaper punfia A, E , ducitay, parabolam
i puntlo E tanget, o
zarget, ) “;

B 1N
R TN

. Apoll. Promor. ‘5§73

Siverd Parabila DEG fuerit fecanda ejufdem
propefitionis, & DA dupla DC , rela AE tanget
in punéio .

Si denig; Parabola DEG fuserit tertia ejufdem
propof8. & AD tripla DC ,reda AE tanget in
JSemper puncto E. v

Eodem modo [{ DEG fierit quarta Parabola,®
DA gunadrupls AC, 6 i DE fuerit quinta ,}{&
DA etiam quintupla DC ,E itain infinitam ,
AE erit tangens. -
~ Exquolibet pun&to G applicetur ad diametrum DB
reCta GB oceurrens AE produéte,fi opus fuerit,iz  pun-

&oF.
Pro Prima Parabola )
Quoniam itaque reta linca AC indefinita ad pas-
tes V {eta eft bifariam in D,fumptamque cft punctum B

Jinfra D ad partes V,majorem ration& Fabebit quadratum

AE adre€tglum ADB,quam quadratuin AC“ ad rectglum
ADC, &alternando, in majori ratione erit quadratum
AB ad quadratum AC, quim reétglun A_DB adreétglum
ADC, vel { 1.6.) DB ad DC.vel ( 17.#j2s) GB quadra-
tum ad EC quadratum . Ergo quadratum AB ad quadra:
tum AC,vel (4.& 22.€.)quadratum FB ad quadratum EC
ih majori ratione’ etit; quam GBquadratm ad quadra-
tum EC. Ergo quadratum FB majus eft /quad-ato QB,
ac propterca FG major GB : unde punétum F erit extra
patabolam DEG. Q.E.D.

Fro fecunda Paratola. |
Quoniam refta AC indefinite produéta ad partes V,
ita in D feQta eft, ut AD duplu-fit ipfius DC, atque infra
D ad partes V fumptum eft pun&tum B, cubus AB ad
folidum fub quadrato AD in DB majorem rationem ha-
behit, quim cubus AC ad folidum fub eodem qugc}seto

i
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AD in DC, & altern. cubus AB ad cubum AC majoren N

- propoitionem habebit, quim folidum fub quadrato AD ot » . . 4

P B.ad folidum fub quadrato AD in DC hoc eft quam triplaD A, AE erit eriam tangens s G ita eodem
ordine in infinithis.

DB, ad DC, ve117. hujus] %uam cubus. GB ad cubum .
bum AC, itacubus FB ad Si Parabola prima fuerit, demonttratum eft in antece-

EC.Sed ut cubus ABad cu

cubum EC. Erzo cubus FG majorem rationem habeb't denti, AE parabolam tangere in puntto E.
ad cubum EC, quim cubus GB ad cundem C'llb'u"l{l'EC; Si verd Parabola fecunda fuerit prop.g,huius, ita pro-
ac propzerea | 10.5.JE B major erit GB , unde patet pui- cedet demonftratio. Quoniam AG indefinit® produéta
Stum F efle extra Parabolam. Q.E.D. - ' ad partes V, ita felta eft in D, ut AD fubdupla fit ipfius
Protertia Parabola. : DC, atquein ipfainfra D ad partcs V fumptum eft pun-
qoniam AD tripha eft ipius DC , eodem modo ex &tum B, majorem rationem 1abebit cubusAB ad folidum
Aemmate a;;t.q'.zqu:zdratl'i AB maiore habebit mtipui‘ ad fubARDin qﬂadmtum DB, (1\121m cubus AC ad folidum
“quqaadrati AC,five ququadratd FB ad ququadratii EC, fib AD in quadratum DC, atque alter.in majori ratione
quam plplanum fab cobo AD in DB ad plplanam {ub cu- erit cubus AB ad cubum AC, vel FB cubus ad cubum
bo ADin DC, hoceft, quam DB ad DC, vel(17. b#- EC; quam folidum fub ADinqua dratum DB ,* ad_ foli-
jns] quam ququadratum GBad qucl:uadratum EC. Ergo dum fub AD in quadratum DO , vel quim quadra-
ququadratum FB ad ququadratum E€ majorem propor- tum DB. dd quadratum DG . vel [18.byjus] quim
cubus GR:ad cubum EC. Ergo cubus FBad cubum EC

uadrazum GBad quthdratmzx
majoerem rztionem-habebit , quam cubus GB ad cubum

‘tionem habebit,quam quq
.EC, ac propterea [10.5.]FB maior GB, & punétum ¥
‘extra Parabolam. Q.E.D- EC, ac propterea [10.5.] FB major ‘erit réétd G B;&:
patet punétum F efle extra Parabolam. QD.E. .
' PROPOSITIO XXII. Si autem Parabola DEG fueris tertia prop.huius , eo-
¢ Fig. 17. ) dcmdmodo (ex lemmate amteced.)nguzdm}t:%m : éAB ad
S; Parabola DEG fueritprina, srobofio-bujtis quadratoquadratom ACfive ququadratim &’ ad. qua-
ot in ipﬁ- ‘zmz;};trfuidl;ge:‘pwf&fmf% 5]qu: dratoquadragii EC majorem rationem habebit , quam pl-
soplicerurEC ad E . 5 . g ! planum fub AD incubum DB ad planoplanum fub AD
;}ﬂ‘b lt‘é’.ci;l) L dé dz:zmetrumDBa ﬁl” eus re- in. cubum DCJ‘IOC eft quém.ququad.DB ad qllt]llﬂd.DC,
am DC, guL ‘?9({4’1—"[’?”4’“’ DA: G “’@4””{" vel (18.hujns) ggém ququad. GB ad ququad. EC.El:go
punita A E  reita AEFbec parabolam DEGin in majori ratione erit ququad. FB ad ququad. EC, quam
pu”&a E tanaet. . _ qu adratoqu?d[att?m GB Aad qlmdratoquadratum EC.Er-
87 vérd ParabolaDEG fuerit fecunda ejuflem go (12.5.) FB major ef‘[t)(’g ,ac propterea punétnm E
propofs-bujus ;& DC fuerit duplaDA, AL erit eric extra Pgtbé\w}{%é ‘L1 v M. :
tanpens. ' ’ ' Fx his, quz in medium attuli,facillima fe.prodi,t ratio}
qua cujufcumque Parabole Jat tangentes in dato pun-

Quéd fi Parabola DEG fuerit tertia, € DC '
‘ - trie &o invenire poflibile eflet, atque adeo ca omnia perages
' o re
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te, qu ab Apollenio hac de re tradita funt: que quidem
omnia filentio praterire vifum eft, clim quifque proprio
nuite, nulloque negotio perficer¢ poffit.

*raoposlzrlo XXIIL
(Fig.18.)

Siinprima Hyperbola prop.10. wel prima El-
Lipfiprop.is. [umatur aliquod pun&um C, ab eo«
gueretalinea CD ad diametrum BD ordinatin
applicetur , G quam proportiopem babent linee
BD, G AD interjecia inter ordinativ applicati
CD, & [eftionum wertices A, B, eandem babeant
iuter [e, BE,AE partes diametri imter vertices,
relta linea EC conjungens pun&um E indiame-
tro, & punctum C in fectione, [eliones ipfas cans
tinget. " ' '

“Quod fi Hyperbola, aut Ellipfis fecunda fuerit
eartindem propofitionum ; omnibufque ut Supra

peratis, fiatut BD ad 2AD,ita BE ad EA, reits.

li?{ea EC conjungens puntla B, C. tangens /2=
Siones ipfaserit . '

«Et fi Hyperbola, vel Ellipfts tertia Sfuerit es-
rendem propoficionum,  fiat ut DB ad 34 D,ita

B.Ead dE, refalinea COnjungens panita L,
Jellionés continget.

Sumto quolibet punéto in CE, ut ¥, ordinntim.abpli-,

cegur FG ad diametrum BD, feQionivccurrens in H,
per A, & B'ducantur AL ,~-BM ad EF parallele ,- & pro-

trilantur CD, BM ufquedum fibi mutud accurrantia,
igitur -

pungto K, ducantur etiam recta BCX,GCM;
* {an,

Apoll. Promot. 57

(29.1.% 4.6.]fimilia eruntinter fe triiguls CBE.&XBA;
BQK,XCM ; BON,XCO . Atque hacomnibus Hypee-
‘bzlis, & Elliplibus communia funt. Sed I

I prima Hyperbola, & £ Hipfe.
[ Bxad AN (4.6.)
lth. hz [ BDad AD (4yp.)
Ra { BE ad EA (2.6.)
[ BCadCX
[ Bk ad NX.

Ergo (9.5.) fibi #quantur AN, & NX;adeoque
‘ [Not.primb.]Re&glﬁ ANXfive quadratum AN maius
eft reCtglo AOX (ex do€trina de Maximis , & Minimis).
Ac propterea majorem proportionem habet NX ad 0X,
quim AO ad AN.

[Secund).JxB ad BM eft, ut NX ad OX; nam NO ad
XM, ut OC ad CM, velut OX ad MB;ergo (alter nando,
& componendo) erit NX ad OX, ut KB ad BM.Ergo ( ex
nota 1.preeced.JkB ad BM in majori ratione €Fit,qudmAO
ad AN; quare reétglum fub kB, & AN majus crit retglo
fub BM, & AO. B

[ Tertio.]Quoniam AN ad CE,ita AD ad DE,& ut CE
ad kB, ita ED ad DB, erit re€tglum fub AN in kB ad qua-
dratum CE, ut re€tglum ADB ad quadratum ED . Quare
reétglum ADB ad quadratum DE, ut reftglum fub kB, &
AN ad quadratum CE. Sed rectglum fub KB » & AN (ex
not.2. ) majus eftreétglo {ub BM, & AQ. Ergo majorem
proportionem habet re@glum ADB ad quadratum DE,
quim reftglum fub MB, AO ad quadratum CE,vel o fi-
militudinem trianguloramt s quam reétglum fub AG, &
GB ad quadratum GE. Ergo ( altern.) erit BDA ad BG4,
vel '!‘propoﬁtione 19.huius) quadratum CD ad quadratum
GH in majori rationg,quam DE quadratum adEG., five,
quam CD ad FG. Frgo![ 10.5.1HG minor, et FG,ac
propterca punctum ¥ eft extra curx;fls. Q.D:E. »

o - S re

.

R
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Profecunda Hyperbolawel ELlpfi.
Dividatur E A bifariam in 5, item CX bnfanatp in V.
Hinc omnibus, ut fupra imperatum eft, conftruétis, habe-

bitul'. ¢
[ kB ad AN (4.6.)
{ BD ad DA (Ayp.)
Equhzxc[ BE ad dimidium EA,vel ES (2.6.)
Ration. [ BC addimidiam CX,vel CV (4.6.)
[ KBaddimidium XN
Ergo (9.5.) fibi ®quantur AN, & dimidium XN. quare
XN dupla erit ipfius AN;adeoque R
© (Not.pyimo ) folidum fub quadrato NX in NA {ex do-
&rina de Maximis,& Minimis)majus’erit folido fub qua-
drato XOin OA . Ac propterea majorem rationem ha-
bebit quadratum NX ad quadratum XO, quam OA ad
AN.
~ (Secundo)ita eft quadratum KB ad quadratum MB, ut
quadratum NiX ad OX , ut fupra demonftratum eft. Ergo
{ex notr.1.preced.)quadratum KB ad quadratum MB ma-
jorem habet proportionem, quam OA ad AN; quare foli-
dum fub quadrato KB in AN majus erit {olido fub qua-
drato MBin OA .
* (Zertio) Exijs, que fupra dsmonfirata’funt,deducitury
.82 effe folidum fub AN, & quadrato XB ad cubum CE , ut
Jolidum {ub AD in quadratum DB ad cnbuw DE. Quare
ex n0t.2 pr&ced. ) majorem proportionem habebit {oli-
dum fub AD in quadratum DB ad cubum DE , quim fo-
Yidum fub AO , & quadrato BM ad cubum CE, vel quam

'

folidum fub AG , & quadrato GB ad cabum GE . Ergo.

(aMterm.) folidum fub AD in quadratum LB ad folidum

fub AGin quadratii GB,vel (propofitione 19. huins) cu-

bus CD 2d cubfi HG in majori ratione erit,quiam DE cu-

bus ad cubum GE, vel quam cubus CD ad cubum FG.

. Ergo (10.5.) HG minor eft ipfa FG ; ac propterea patet,
- Punétum F effe extra curvas. Q.D.E. Fro

2

. e

edpoll. Promot:  §o

Pro tertia Hyperbola, @& Ellipf..
Sit BS dimidium S ,item CV d'mi lium VX ,ergo.
[ BKad AN (4.6.)
[ BDad DA (4yp.)
E.qu. he[ BEadES (2.6,& byp.)

_ Ras. [ BCadCV (4 6.)

[ Bk ad tertiam partem XN

Frgo (9.5.)XNtriplae® ipfius NA ac propterea

(NVot.Primo) Plplanum fub cubo NX in NA (ex do-
Eivina de maximis 5 & minimis) majus erit plplano fub
cubo OXin OA jundé¢ majorem proportionem habebit
cubus NX ad OX cubum, quam OA ad AN.

( Secunds) Ex ijs, que {upra demonftrata fiint, cubus
KB ad cubii MB,ut cubus NX ad OX cubil.Ergo(ex oz
preced.) cubus KB ad cubum MB in majori ratione erit,
quam AO ad AN: quare plplanum fub cubo KB in AN
majus erit plplano fub cubo MB in AO. .

(Zertio) Ex fupra demonftratis ita erit plplanum fub
AN in cubum KB ad ququadratum CE , ut plplanum
fub ADin cubum DB ad ququadratum DE, Quare plpla-
num fub AD in cubum DB ad ququadratum DE majorem
.?tionem habebit,quam plplanum fub AO in cubum MB

d ququadratum CE,vel quam plplanum fub AG in cu-
bum GB ad plplanum GE . Unde¢ (a/rers.) piplanum fub
DA in cubum DB ad plplanum fub AG in cubum GB;vel
(propofitione 19.huius ) ququadratum CD, ad ququadra-
tum HG majorem proportionem habebit,quam ququadra-
tum DE ad ququadratum GE . vel quim qugradratum
DC ad ququadratum FG.Ergo (10.5.)HG mino: cft FG,
& patet pun&tum F effe extra curvas.Q.E.D.

N
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PROPOSITIO XXIV.
( Fig. 18.)

Si in prima Hyperbola prop. 11. velin prima
Ellipfiprop.16 fumatur quodiibet punttumC, ab
eoque applicetur CD addiamerrum AB,G quam
proportionem babent rete BD , AD inter) el
inter applicatam CD, & feStionum vertices A,B;
eandem babeant inter f¢ BE,EA partes diametr
inter vertices; refta linea EC puntia conjnn-

gensycurvas in puntto C tanget. +. .

Si vero byperbola,aut ellipfis fcunda firerit ea-
rundem propofisionum,6 fiatyut DB ad dimidima
partem AB,ita BE ad EA;reita EC byperbolam,

“ant ellipfim continget. . .
Etfi denique hyperbola, aut ellipfis fuerit ter-

tia earundem propofitionum, atque fit BD ad tes-
tiam partem AD,ita BE al AE ; refa EC tan-
gens curvaram erit. [tainjnfinitum eadem ra-

-~

tione operandum erit. : - )
Omnibus enim , ut in prop. antecedenti , conftru€tis,
quando hyperbola, aut ellipfis eft prima,patet propofitum
ex iis , qu modbd attulimus .. Quando autem hyperbo-

la, aut cllipfis eft fecunda,ita demonftratur . Ob fimilitus
dinem triangulorum; ut fupra.

[ KBad AN(4.6.) .
K quant. [ BDad DA (5yp)
hz Rat. [ BEad2EA[4.6.]

[§ BC ad 2CX(4.6.)

[ BKad 2XN A

: 4

Apoll. Premot. - 61

sc propterea (7.5.) AN dupla eritipfius NX . Unde

(Vot.Primd.) Solidum fub quadrato AN in NX majus
erit folido fub quadrato AQin OX;atque adeo majorem
proportionem habebit NX ad OX,quam quadratum AO
ad quadratum AN.

(Secundd) Quoniam' ex iis, quz in anteced:prop:dicta,
& demonftrata funt, itaeft KBad BM , ut NX ad OX,
erit KB ad BM in majori ratione , quam quadratum AO
ad quadratum AN, ac propterea folidum fub quadrato
AN in kB majus erit folido fub quadrato AOin BM.

(Terts0) Ita eft folidum fub quadrato AN in KBad cu-
bum CE,ut folidum fub quadrato AD in DB ad cubum
DE.Ergo[ex not.2.]folidfi fub quad.AD in BD ad cubii
DE majorem proportionem habebit , quim folidum fub
quadrato AO' in MB ad cubii CE, vel quam folidum fub
quadrato AG in GB ad cubum GE.Ergo (a/terx.){olidum
fub quadrato AD in DB majorem proportionem habebit,
ad [olidum fub quadrato AG in GB, vel (20. prop. bajws)
cubus CD ad cubum HG majorem proportionem habe-
bit, quim cubus ED ad cubum EG, vel quim cubus CD,
ad cubumF G.Ergo (10.§.JHG minor eft FG,ac propterea
punétum F erit extra hyperbolam,aut e]hpfxm. CLED

Pro tertia Hypertola, ast Ellipfi. .

Omnibus ut fupraconftruétis facillim¢ demonlftrabi-
tur AN triplam effe ipfins NX. Quare. o

(No#.Primd) Plplanum fub cubo AN in NX majus erit
plplano fub.cubo.AO in OX, unde majorem proportio-
nem habebit XN ad XO, qudm cubus AQ ad cubum AN.

( Secundd ) Quoniam , ut fupra demonftratum eft, ta
KB ad BM, ut NX ad OX, erit etiam ( ex »ot. anteced.)
KB ad BM in majori ratione, quim cubus AO ad cu bum
AN: quare plplanum fub KB in cubum AN majus erit pl-
plano fub MB in cubum AO. )

(Tertis)lta eft plplanum fub cubo ANin kB ad ququa-

dratum CE,ut plplanii fub cubo AD in DB ad ququ::gra-,
tu
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‘iyum [ E Ergo(ex not.2.preced.)plplanum fub cubo AD

DB ad ququadratum DE major€rationt habebit,quim
plplanum fub cubo AOin MB ad ququadratum CE, ve
quiam plplanum fub cubo AGin GB ad ququadratum GE
Ergo ( alterzando ) plplanum fub cubo ADin DB adpl-
planum fub cubo AG in GB,vel (z0.buius) quduadratum
'CD ad ququadratum HG major€ rationem habebit,quim
ququadratum ED ad ququadratum EG,five quim ququa-
dratum CD ad ququadratum FG;ac propterea FG (10.5.)
major eric HG.Unde pun&@um F erit extra propolfitas cur-
vas.(Q.E.D
~scHoOLIY M
Atque quatuor his propofisionibus €3 omnia demon-
ftrata funt , quibus ad inveniendas tangentes -omnium
Parabolarum , Hyperbolarum, atque Ellipfium opus
eft. Quz ctim literis mandaffem, in ea incidi , qu®
habensur in Gesmetrica Exercitat ion e ardinalis Mi-
chael's Angeli Riccii, eximii fané GeCoetrz ; in qua
eaque ad tingentes {pectant, methodompariim 3 mea
diverfa cxplicata offendi. An verd iniis, que medita-
tum (e ait de infinitarum curvarum genefi,quidquam cum
meisinventis commune fucram divinare nd pofsumsnul-
lus fiquidem,quem fciam , illa vidit unquam; nec {atis eX
eius verbis colligi poteft; ait enim loco citato : K&~
ve pergimus ad religua ufum praftantiffimam b
bentiaadinzeniendas plurinm linearum tangentesfigh:
raram centra gravitatis,d guadratnras, ad alia,item
multa, qu.e jujbo fervamus operis ubi dabimus novam o
Vidoruss conicoram [eviem o qui feiti exbibent infinitass
wtivocant , hyperbolas, infizitas parabolas,infwitas el
lipfes, & analogiam [ervando circulos etians infinitos.
Maxim? autem l®tarer, fi quid miki cum tanto vi-
rocommine efiet . Quid enim mihi iucundius accidere
poffet , qudmea fub prima fuventute excogitafle,qu®
viro do&tilimo,jamq ¢ feni, in mentem veniffer;)té N

-

Apoll. Promot. 63
PR OB L L
Fig. 1g.

_ SitdatareFadByque debeat efft diameter cus
jufeamque ex parabolis, ita ut A fit vertex , Pa-
rameter autemrella Z , applicate autem in dats
angulojoportet quefitam parabolam inplano , in
quoeft relia AB,delineare.

In fubicéto plano, in quo eft AB,excitetur planum ipfi
gerpcndicularc incedens per re€tam AB, quod fit TDE,
“um infubieéto plano ducatur re€ta VA facicns cumn
AB angulum VAB 2qualg dato, vel ipfivs ad deos reltos,
complemento . Ex punéto deinde Ain plino in fublimi
agatur refta AC facicns cum AB angulum CAB zqualem
duabus tertiis duorum reftorum, & ponatur AC zqua-
lis datz re@x Z . Tum. fupra AC in plano in fublimj,
conftituatur triangulum ®quilatcrum DAC ; & per Va,
AC ducatur planii, in quo defcribatur circulus AOC, aug,
primus, aut fecundus,prout opus fuerir:cuius quide circu.
Ii diameter fit AC.Vertice deinde D,circulo AOC, conug
defcribatur DAOC indefinitd produétas ad portes EF
& per pun&um B in planoin fublimi ducatur recta FBE
parallela ipfi AC; item in fubicto plano ducatur rcéta
GBH parallela ipfi VA. Exgo [1-5-1 1. planum per reftos
GH,FE parallelii erit plano AOC, ac propterea 4./:4):]
fe€tiont faciet in cono A DU produéeo €iufd€ natura,atg;
eft circulus AOC. Quiaigitur planiiinfublimi DHF per-
pidiculare eft 2d fi:bic (tll planum,in quo eft AB,reéta CA
perpendicularis erit ad VA& qoniam{£32.7V A iph GB,
FBipfi CA parallela eftyerit( 10 113.) argius FBG 7otus.
Planum autem fubiefum feétionen 00 GAHL Lico
hanc effe parabclam quefitam juxta Coferiprim cotam,

Sit enim circulus FGE fecundus, itavt fuiteem fub quae

éra-
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drato EB in BF {it @quale eubo ordinata G8;dico fettio-
nem GAH fecundam Parabolam prop.8,huius fore. Quo-
ni enim fecundus conus DFB fectus eft plano per axem,
& per diametrum AC , five ( 4.hxjas) F!E,fecatux: item
(hyp.)altero plano GAH fecante baﬁm coni f'ecu.ndum re-
Fam lineam GH, que perdendicularig eft ad diametrum
FE,& fe@ionis diameter AB @quidifta DE uni laterum
trianguli per ax2m , nam angulus CAB ‘zquatur angulo
ACD;quilibet enim ®quatur duabus tertiis duorum reto
rum;erit fe€tio GAH parabola fccunda prop.8.bzjas , cu-
ius vertex A , diameter AB , applicate antem omnes #pfi
GB parallcle in dato angulo.Parameter aut€ erit reCta li-
nea,ad cuius quadratum ita erit quadratum DA , ut cubts
FE ad folidum fub quadrato DF in DE, fed cubus F}Z z-
quatur folido fub quadratoDF inDE.Ergo quadratii D{{&
®quatur quadrato Parametri,quare DA,vel (byp.) AC,f-
ve Z erit Parameter. Unde factum eft. Q.EF.

P R OB L. IL
Fip. 20.

DatareBalinsa AB inplans FBH, Hyperbo-
lam quamcumque in ecodem plano invenire,ita #*
data AB [it diameter inter oppofitas Hyperbolas
interjelta ,Parameter autem [fit datareGaBC':
applicate verd fintin angulodatoVB A.

In fibjc éto plano FBH excitetur planum perpendicu-

lare IDO, atque ex punéto B erigatur in quolibet ang‘{lo
reéta BC zqualis Parametro, jungaturque AC. Tum 1n
plaro in fublimi IDO ducatur reéta DE parallelaipfi AB,
itaut ®quentur BE , ED, quod ita facile eft, ut demon-
ftrationem ¢ fferre neceffe non fit, jungaturque BD.Dein-

de in fubiecto plano FBH ducatur refta VB datumar-
gulum

Seren. Promot. 6

guum cum AB conftituens, atque per VB, BC planum
agatur, in quo circulus defcribatur, prout opus fueri,cy-
jus diameter fit BC. Tum vertice D, bafi autem circulo
BSC conus defcribatur DBSC indefinitd produétus ad
partes I, O. Dico hunc conum talem effe, ut fe&tio facta
inipfo 4 plano FBH fit qufita hyperbola ; cujus diame-
ter BA, Parameter BC , applicate autem  in dato
angulo.
Oporteat enim quefitam Hyperbolam effe fecundam
propofirr.hujus.
Sititaque circulus BSC fecundus, ita ut folidum {ub
quadrato BE in EC ®quatur cubo applicatz SE,
Tum fampto quolibet punéto infra B, ut G . Ducatur
in plano in fublimi re€ta IGO parallela BC ; item in fub-
je€to plano reta FGH parallela VB, Quoniam itaque
FGipfi VB, & 10 ipfi BC parallels eft; erit [ 1 §.11.] pla-
num ductum per 10, FG paralielum plano bafis coni
BSC, & propterea [4. huins] circulum efficiet ejufdem
quidem naturz, atque eft circulus bafis , cuius diameter
erit [O. Item quia planum IDO re@um eft 2d planum
¥FBH,erit BC perpendicularis ad re€tam BV, quare [10.
11.] F@ erit etiam perpendicularis ad [0.Q 1de folidum
fub quadrato1G in GO zquabitur cubo reétz FG. Quo-
niaf itaque conus fecundus DIO fecatur plano DIO per
axem, & per diametrum IO, fecatur autem & altero pla-
no FBH, fectionem faciente FBH, cuiusdiameter BG
zquidiftat[hyp.] rectz DM A coni vertice ad diametrum
circuli bafis [0, erit feétio FBH , que hyperbola dicitur,
cujus diameter crit BG , qua verd inter oppofitas hyper-
bdlas interiicitur, erit reéta AB . Quidd verd fit fecunda
propofy1 1, cujus Parameter data BC, ita patet. Sumpto
in hac hyperbola guolibet punéto., ‘ut L,applicétur LR
& per R ducatur N parilela 10,Quoniamtaqge WQ
ipfi BC; & RL ipi FG; vel VB parajlela et [15:1.17] erit
Rlanum dyétum per NQ, RL parallcltim plano IFO,-ac |
. : : k. pro. .

T 3
-
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propterea fe€tio NLQ fecundus circulus erit. Quare fo-
lidum fub quadrato NR in RQ_wquabitur cubo LR,
Quoniam autem [ex hyp.jDE zquatur E,erit etiam [4.
6.)BR =zqualis RN; unde folidum fub quadrato abfcifiz
BR in RQ&quabitur cubo applicate RL . At folidi fub
quadrato ab(Ciflee BR in R(Qeft id, quod continctur fub
quadrato BR in BC, vel[ 34.1.] RP, una cum alio folido
fub eiufdem ab(cifle quadrato in PQ;ad quamPQita eft
abfciffa BR , vel CP, ut ABad BC. Quare[11. hajus]
fectio FBH hyperbola fecunda prop.11, erit, cujos Pa-

rameter BG , applicat® verd in dato angulo VBG , vel

VBA. QE.F,

P R OB L. 1IIL

e

(Fig.21.22.8 23.)

CUM huius problematis folutionem diverfam ab
Apolloniana inveftigarem, in aliam veritatem inci-,
dere mihi contigit, videlicet fieri pofle , ut fe€tio Cylin-
drica fit etiam Ellipfis quecamque:modd diverfos Cy-
lindros imaginemur balqes habétes circulos fupra expofi-
tos. Quare lubet propofitum folvere problema, conis, at-.
que dyhindris adhibitis; ab his enim,qy affer 3"%,-‘]“??’*»’.8:
paucd,qux de quoromcumgque cylindrorum fecionibus,
dici goffunt,manifeftd apparebiit . Hoc autem premonere
i:;?ﬂ? nonerit,fi cylindrus,quemciique circulil pro_bafs

€s,plano ipfis bafibus parallelo fecetur, feétion€ effe cir,
culum eiufdem quidem naturz,atque funt bafium circuli,
1d ;utem exipfa cylindri genefi patet . Hoc itaque pre-,
mifdo. : : ‘
; Oporteat datis duabus redis lineis AB,AC El-
lipfim quamcumque invenire, cuins diameter.fis

‘AB, Paramete,r; AC, applicate inda tis angulis,

oporteat autem inveniendam Ellipfins effe in plg.
”Q’I?guqe/idgs LA b-._ﬂ‘ ﬂ -

T ez
AR el

: - e
el Y

Seren. Promot. 6

<& wbie€to plano, in quo eft AB,cxcitetur planum par-
pendiculare DEB, vel(figs23.) DABC;in hoc deinde pla-
noin fublimi ducatur re¢ta BD, quemlibet angulum fa_
ciens cum AB, fitque BD =qualis BA,jungaturque DA
Tum ex punéto Ain fublimi plano ducatur AC parallela
BD, atque =qualis dato Parametro,iungaturque BC. Aut
itaque rete DA, BC fupra AC,aut infra convenient, st
patallels erunt. Si conveniunt, duéta BG in dato plano
fuciente datil angulil cil AB,zqualem nempe ei,qué appli-
€atze conftituunt,per re@as BG,DB planii ducatur DOB,
in quo circulus defCribatur,cuius diameter DB, iuxtaEllip-
fim qufitam . Vertice deinde E, circulo DOB,conus de-
fribatur £DOB.Si autem non conveniiit reétz DA,BC
in plano DOBG circulus DOB defcribatur, cujus diame
ter DB, & fuper hunc circulum Cylindrus confitua-
tur, cuius latera re€te DA, BC . Diceo feftionem ALB
fafta §2 fubic&to plano , in quoeft AB, in conis
Ellipfim effe , cuius diameter AB, Parameter AC appli-
catx autem in dato angulo.Oporteat enim quefitam Ellip-
fim effe fecundam propofitionis 16.h4jxs. Circulus DOB
huius fit naturz, ut folidum fub quadrato D'T'in TA z-
quetur cubo TO.Et fumto quolibet punéto in feftione,ut
L,applicetur refta L1 ad diametrum A B,& per I ducatur
SV parallela DB,& per SV,LI planum ducatur , quod pa-
trallelum erit plano DOB;etenim LI parallela et 5G , ac
propterea fectio SLV circulus erit eiufdem naturz, atque
eft gaﬁs circulus, cuius diameter SV. Item quia planum

'DACB re&ii eft fubieflo plano ALB, erit GB pcrpendi-

cularis ad DB, ac propterea (10.11.) & LI perpendicula-
ris erit ad diametrum SV, atque adeo folidum fub quae
drato SIin 1V 2quabitur cubo applicatz IL . Quoniam
autem ut cft [4.6.)DB ad BA,itaeft ST ad 1A,& DB (hyp)
cquatur BA ; ergo SI ®quabitur IA , unde folidum fub
quadrato abfciflx Al in 1V zquabitur cubo applicatz LI,
Scd folidum fub quadrato abfciﬂl"a: AlinlV acquatu‘r’{ou.
2 Q



'1.3 Bartholomas ITntiers

do fub eiufdem abfiiffe Al quadrato in AC,minus .......
fub ejufdem abfcifz Alin AF ,ad quam AF ijtaeft ab-
fciffa Al ,ut diameter BA ad AC. Ergo ( 16.hujus) patet
fectionem ALB in utroque cono EBD , lellipim 16,
prop.hzjus efle, cuius diameter AD, Parameter AC. ap-
plicat® autem in dato angulo ABG, nam LI parallela eft
ipli BG; quare faétum erit,’quod erat faciendum.

. Settio’autem in cylindro ADCB faéta fecundus
circalus erit, quan.doquidem folidum fub quadrato Al in
1V &quatur folido fub quadrato Al in 1 8. Quare folidum
fub quadrato Al in 1B zquabitur cubo applicate IL , &
patet ﬁf-:ri poffet , ut feétio cylindri {caleni fit etiam cir:
culus ejufdem naturz, atque eft circulus bafis. N

Lia autem ex cylindro clipfis qugcamque ervi poteft
[fig-24.] )

Sit, ut fupra.in plano,in quo eft AB defcribenda fecun-
da ellipfis prop.16.huius  cuius diameter fit AB, parame-
ter AC applicat in dato angolo ABG . In plano , in quo
eft AB crigatur planum perpendiculare DFBA incedens
per datam AB. Tum fiat ut CA ad 8D, ita BD quadra-
tum ad BA quadratum, & conneétatur BD ad quemlibet
angulum cam A2 in plano in fublimi. Item per 8D, 5G
ducatur planum DOJ, in quo defcribatur circulus DOB.
cujus diameter DA, ita ut folidum fub quadrato DT in

T8 zquetur cubo applicatz TO. Deinde fuper hunc cir-
culum conftruatur cylindrus DAF B, cuius unum laterum.
it recta, quee jungit punéta DA.Dico fubje€tum planum,,
in quo eft A B,feétionem facere ALB,que fecunda ellip-
fis erit, ita ut cubus cuiufcumque applicate LI ®quetur.
folido fub abftiffe AI quadrato in AC, minus folido fub

ciufdem abfcifle Al quadrato in RC, ad quam eandem
_habet proportionem abfciffa Al, quam diameter AB ad
“AC. Sumpto quolibetpunéto , ut L, , ab eodem-applice-
tur UL, & per Iin fubieéto plang ducatur SV,ergo(15 1 1)

Planum per SV, IL parallelum erit plano bafis cylindri.
’ ' - DBO

Seren. Promot. 63
DOB, unde fectio SLV circulus erit eiufdem naturz, at-
que cft bafis circulus,atque [10, 11, ] LI perpendicularis
erit ad SV, que SV erit diameter circuli , unde folidum
fub quadrato SIin 1V quabitur cubo JL . Quare con-
ftrudta figura, ut spparet,erit. _
[ Solid.lub quad.Al in IB ad folid.fub AT quad:
inlQ ‘ -
[ BladIQ(4.6.)
Kquant. [ BAad 1% (byp-.)
ha Rat. [ AB cub.ad DB cub:
[ Al cub.ad IS cub.( 30./i0.6.Eucl.Borel.
[ Al quad.ad IS quad: plus Al ad IS (4.6.)
[ Al quad:ad IS quad.plus Bl ad I'V.
[ Solid.fub li\‘lfquad.in BI ad folid:fub IS quad:
C in'lV.

Ergo [7.5.]fibi =quantur {olidum fub quadrato Al in
1Q, & folidum fub quadrato SI in IV cui (#2 prius)equa-
tur cubus IL ; Ergo patet folidum {ub quadrato ob(cifle
Alin1Q, =quari cubo applicatz 1L . Sed folidum fub
quadrato Al in IQzquatur folido fub quadrato abicifl=
IA in AC, minus {olido fub quadrato eiufdem abfciffe 1A
in RC, ad quam RC eandem proportionem habet abfCif-
fa A1, vel QR, quam diameter AB ad AC. Ergo patet fe-
&ionem ALB efle cllipfim propofitionis 16. huius , cuius
diameter eft AB, Parameter AC, applicatz verd in dato
angulo ABG.Q.E.F. . ‘

Atque hao iatis fint ad ea omnia demoftranda , que
de quorumcumque cylindrorum feétionibus dici poffunt;
tam cum feétio eft circulus,quam ellipfis;quicumque enim
ca bené perceperit,quz de cliipfibus prop.13.14.15.& 16.
huius fupra demonftrata funt, facillime , & hec inteliiget;
etenim & ipla demonftratio in emnibus ellipfhas tam
prop.15.,quam prop.16,huius,cadem feie eftatque 1 mo-
do allata deduci poteft.

Quard non folum Apellonius longd; lateque Pi op}*;ptus
. miil
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mihi eft, fed Serenus ipfe, quod ultim: laudis no effe, ve
iptos detraltores fatri omnino neceflum eft . Maximas
interim eis gratias ago , quandoquidem ipfis me falsd cri-
minantibus impulfus,ea peregi , qu# nunquam fieri poffe
putaveram, videlicet , ut ex horum, quos inveni , cono-
rum feftionibus tam elegantes haberi poffent ¢ujufcums
que generis curva, L









